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REPETYTORIUM MATER

Liczby naturalne, liczby catkowite

m CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 1. (0-1)

Firma przesytkowa Wielpak korzysta z paczkomatow do samodzielnego nadawania
1 odbierania przesylek przez klientow. Maksymalne wymiary prostopadtos$ciennej paczki, ktora
mozna nada¢ za posrednictwem tej firmy, wynosza 38 cm x 41 cm x 64 cm, a masa przesyiki
nie moze by¢ wigksza niz 25 kg.

W tabeli zapisano wymiary 1 mase czterech paczek.

Nr paczki Wymiary Masa
1 37cm x 41 cm x 66 cm | 23 kg
2 38cm x38cm x 59 cm | 25 kg
3 35cm x40 cm x 64 cm | 26 kg
4 26cm x 39 cm x 63 cm | 22 kg

Ktore z tych paczek moga by¢ nadane przez paczkomat tej firmy? Wybierz wlasciwag
odpowiedz sposrod podanych.

A.Tylko 1,21 4. B.Tylko2i3.  C.Tylko3i4. D.Tylko2i4.  E.Tylko4.

Maksymalne wymiary: 38 cm x 41 cm x 64 ¢cm

Maksymalna masa paczki: 25 kg

Sprawdzimy wymiary paczek oraz ich wage:
37 - 41 - 66 cm, 23 kg — jeden bok paczki jest wiekszy o 2 cm niz wymiary zadane przez przewoznika, dlatego
odrzucamy te opcje
38-38-59cm, 25 kg —
35-40 - 64 cm, 26 kg — odrzucamy te paczke, poniewaz waga jest wieksza o 1 kg niz waga dopuszczalna
29-39-63cm, 22 kg —

D. Tylko 2 i 4.
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Zadanie 7. (0-1)
Monika poprawnie zaokraglita liczbe 3465 do pelnych setek i otrzymata liczbe x, a Pawet
poprawnie zaokraglit liczbe 3495 do peinych tysiecy i otrzymat liczbe y.

Czy liczby x i y sa rowne? Wybierz odpowiedZz A (Tak) albo B (Nie) i jej uzasadnienie
sposrod 1, 2 albo 3.

poczatkowa liczba Moniki jest mniejsza od poczatkowe;j
A. | Tak, * | liczby Pawta.

poniewaz | 2. | cyfra tysiecy kazdej z poczatkowych liczb jest taka sama.

B. | Nie,

3. | otrzymane zaokraglenia r6znig si¢ o 500.

Monika:
3465 — 3500 (zaokraglenie do setek)

Pawet:
3495 — 4000 (zaokraglenie do tysiecy)

Réznica miedzy zaokragleniami to: 4500 — 3500 = 500
B. Nie, poniewaz 3. otrzymane zaokraglenia rdznig sie o 500.

Zadanie 17. (0-2)
Na pozalekcyjne zajecia sportowe zapisanych jest 37 oséb. Uzasadnij, Ze w tej grupie sg
co najmniej 4 osoby, ktore urodzily si¢ w tym samym miesigcu.

Liczba oséb: 37
Liczba miesiecy: 12
Aby rozwigzac to zadanie, zastosujemy zasade szufladkowg Dirichleta.

Mamy:
12 miesiecy w roku (czyli 12 ,,szufladek”),
37 0sdb (czyli 37 ,,obiektéw” do umieszczenia w szufladkach).
Chcemy pokaza¢, ze przynajmniej w jednej szufladce znajdg sie co najmniej 4 osoby:

37
[E} — 3,08 — zaokraglamy do czterech, gdyz nie moze w danym miesigcu urodzi¢ sie trzy i p6t osoby.

W ktéryms z 12 miesiecy musiaty sie urodzi¢ wiecej niz 3 osoby. W przeciwnym razie w ciggu 12 miesiecy mogtoby
urodzic¢ sie co najwyzej 36 osob.
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2019

Zadanie 2. (0-1)
Liczba 1450 jest zaokragleniem do rz¢du dziesiatek kilku liczb naturalnych.

Ile jest wszystkich liczb naturalnych réznych od 1450, ktére majg takie zaokraglenie?
Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.

A. 4 B.5 C.9 D. 10

Szukamy liczb, ktdre po zaokragleniu do dziesigtek dajg 1450. Przedziat:
1445 < x < 1455

Sa to liczby: 1445, 1446, 1447, 1448, 1449, 1451, 1452, 1453, 1454,
Pamietaj o odrzuceniu liczby 1450 — ona nie podlega zaokragleniu.

C.9

Zadanie 5. (0-1)

Adam przygotowal karty do gry z czterech arkuszy kartonu. Najpierw podzielit kazdy arkusz
kartonu na cztery czg$ci, a nastepnie kazdg z nich ponownie podzielit na cztery czesci.
Tak powstal komplet kart. W grze bierze udziat 5 graczy, z ktorych kazdy otrzymuje jednakowa
liczbe kart.

Uzupelnij ponizsze zdania. Wybierz odpowiedz sposrod oznaczonych literami A i B oraz
odpowiedz sposrod oznaczonych literami C i D.

Adam przygotowat karty do gry.

A.32 B. 64
Kazdy gracz moze otrzyma¢ maksymalnie n kart.
C.12 D. 13

Liczba kart z jednego arkusza:

1 arkusz — 4 czesci — kazda z nich na 4 czesSci — 4 - 4 = 16 kart z jednego arkusza.

Z 4 arkuszy:
4 -16 =64 karty

W grze bierze udziat 5 graczy, kazdy ma dosta¢ jednakowag liczbe kart, wiec:

g4
5

} 12 kart

Adam przygotowat B. 64 karty do gry.
Kazdy gracz moze otrzymac¢ maksymalnie C. 12 kart.
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2020

Zadanie 2. (0-1)
W liczbie pigciocyfrowej 258#4, podzielnej przez 4 i niepodzielnej przez 3, cyfre dziesiatek
zastgpiono znakiem ,,#”.

Jakiej cyfry na pewno nie zastapiono znakiem ,#”? Wybierz wlasciwa odpowiedz
sposrod podanych.

A.0 B.4 C.6 D. 8

Liczba 258#4
Liczba jest podzielna przez 4, jesli jej dwie ostatnie cyfry tworzg liczbe podzielng przez 4. Ostatnie dwie cyfry to #4,
wiec sprawdzamy, ktore liczby z koncéwka ,,4” sg podzielne przez 4:

04 — 24 - 44 - 64 —> 84 —>
14 — x 34— x 54— x 74 — x 94 —» x

Zatem mozliwe cyfry dla #to: 0, 2, 4, 6, 8.
Liczba 258#4 nie moze by¢ podzielna przez 3.

Liczba jest podzielna przez 3, jesli suma jej cyfr jest podzielna przez 3. Policzmy sume cyfr dla réznych mozliwych
cyfr w miejscu #:
Sumacyfr:2+5+8+#+4=19+#

Dla #:

0 — 19 — x (niepodzielna przez 3) — pasuje
2 > 21 — v (podzielna przez 3) — odpada
4 — 23 — ¥ — pasuje

6 —> 25 - % — pasuje

8 > 27 — v (podzielna przez 3) — odpada

Mozliwe cyfry, ktére spetniajg oba warunki to: 0, 4, 6.
Cyfry, ktére nie mogg by¢ podstawione za # to:
2i8

A z podanych odpowiedzi:
A. 0 —> moze by¢
B. 4 —> moze by¢
C. 6 > moze by¢
D. 8 = NIE moze by¢ — tej cyfry na pewno nie zastgpiono znakiem ,#".

D.8
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m CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2020

Zadanie 4. (0-1)

Na przedstawionym ponizej fragmencie osi liczbowej oznaczono cztery punkty: R, S, T, W.
Wspotrzedne punktow S'1 W sa rowne 287 1 311. Odcinek RW jest podzielony na pig¢ réwnych
czesSci.

R S T w
287 311

v

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

Wspotrzedne punktow R i1 T ro6znig si¢ o 24. P F

Wspotrzedna punktu R jest rowna 271. P F

Najpierw weryfikujemy pierwsze stwierdzenie.

Na rysunku wida¢, ze odcinek SW sktada sie z trzech rownych czesci. Tg sama, trzykrotng dtugos¢ zaznaczono réw-
niez pomiedzy punktami Ri T.

Réznica wspotrzednych punktédw S i W wynosi:

311-287=24

Poniewaz oba fragmenty sg jednakowej dtugosci (trzy rowne kawatki), identyczna réznica 24 pojawia sie miedzy R
a T. Zatem pierwsze zdanie jest prawdziwe.

Skoro 24 jednostki odpowiadajg trzem réwnym odcinkom, to pojedynczy z nich ma dtugos$é:

u_,
3

Pomiedzy R i S zaznaczono dwa takie rowne odcinki, co daje tgczng odlegtosc:
2-8=16

Odejmujac ten dystans od wspotrzednej punktu S (287), otrzymujemy wspdtrzedna R:
287 -16=271

Zatem drugie zdanie rdwniez okazuje sie prawdziwe.

P,P
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2021

Zadanie 2. (0—1)

Pitki tenisowe zapakowano do 186 jednakowych pudetek. Do kazdego z tych pudetek wtozono
po 6 pitek.

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest fatszywe.

Liczba wszystkich spakowanych pitek jest podzielna przez 4. P F

Wszystkie te pitki mozna bytoby spakowaé do wiekszych pudetek — po
9 pitek w kazdym.

186 pudetek - 6 pitek = 1116 pitek
Czy liczba 1116 jest podzielna przez 4?
1116 : 4 =279 — jest podzielna

Czy mozna spakowaé po 9 pitek do pudetka?
1116 : 9 =124 — mozna spakowac po 9 pitek

P,P

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, V 2021

Zadanie 5. (0-1)
Czy iloczyn dowolnych pieciu kolejnych liczb catkowitych jest podzielny przez 10?
Wybierz odpowiedz A albo B i jej uzasadnienie sposréd 1., 2. albo 3.

1. | nie musi znajdowac sie liczba podzielna przez 10.

A. | Tak, poniewaz
wsrod dowolnych 2 jest co najmniej jedna liczba nieparzysta i co
pieciu kolejnych " | najmniej jedna liczba parzysta.

B. | Nie, | liczb catkowitych 3. | est co najmnie; jedna liczba podzielna przez 5

i co najmniej jedna liczba parzysta.

Liczba 10 =2 - 5 — Zeby iloczyn byt podzielny przez 10, musi:
zawierac liczbe podzielng przez 2 (czyli parzystg) oraz
zawierac liczbe podzielng przez 5.
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WSréd kazdych pieciu kolejnych liczb catkowitych:
na pewno jest liczba parzysta (co druga liczba jest parzysta),
na pewno jedna z nich dzieli sie przez 5 (bo co pigta liczba dzieli sie przez 5, a rozpatrujemy az pie¢ kolejnych
liczb).

Liczby: 7, 8,9, 10, 11:
10 dzieli sie przez 5
810 sg parzyste
—iloczyn tych liczb bedzie podzielny przez 10

A. Tak, poniewaz wséréd dowolnych pieciu kolejnych liczb catkowitych 3. jest co najmniej jedna liczba podzielna przez
5 i co najmniej jedna liczba parzysta.

Zadanie 13. (0-1)

Listewke o dtugosci 50 cm planowano pocigé na réwne czesci. lwona zaproponowata podziat
na kawatki po 5 cm i zaznaczyta na listewce czerwonym kolorem linie ciecia. Agata chciata
podzieli¢ te samg listewke na czesci po 2 cm i linie ciecia zaznaczyta na zielono.

lle razy linia czerwona pokrywata si¢ z linig zielong? Wybierz wiasciwg odpowiedz
sposrod podanych.

A.5 B. 4 C.3 D. 2

Dane:
listewka ma dtugos¢ 50 cm
Iwona dzieli jg co 5 cm — linie czerwone
Agata dzieli jg co 2 cm — linie zielone.

Czerwone linie (co 5 cm):

5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45

(ostatnia przy 50 to koniec listewki — nie liczymy)
Zielone linie (co 2 cm):

2,4,6,..,48

(tacznie 24 linie)

Szukamy wspodlnych wielokrotnosci 5 i 2 — czyli wielokrotnosci 10:

— Wspdlne pozycje:
10, 20, 30, 40

To 4 pozycje, gdzie linie czerwone i zielone sie pokrywaja.

B.4
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@ CKE ZADANIE Z INFORMATORA 2018/2019
Zadanie 2. (0-1)
Marta zapisata w systemie rzymskim cztery liczby: CLXX, CXC, CCLXX oraz CCL.
Ktora z nich znajduje si¢ najblizej liczby 200? Zaznacz dobra odpowiedz.

A. CLXX B. CXC C. CCLXX D. CCL

Rzymskie:
CLXX =170
CXC=190
CCLXX =270
CCL=250

Najblizej 200 — CXC =190

B. CXC

@ CKE ZADANIE Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 4. (0-1)
Liczba x jest najmniejszg liczba dodatnig podzielng przez 3 14, a liczba y jest najwicksza liczba
dwucyfrowg podzielng przez 2 1 9.

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.
Najmniejsza wspdlna wielokrotnos¢ liczb x 1 y jest rOwna

A. 72 B. 108 C. 180 D. 216

X — najmniejsza liczba podzielna przez 3 i 4:
NWW (3,4) = 12

x=12

y — najwieksza liczba dwucyfrowa podzielna przez 29
Wspdlne wielokrotnosci 21 9: 18, 36, 54, 72, 90, 108 (...)
Najwieksza dwucyfrowa wspdlna wielokrotnosé: 90
y=90

Wyznaczamy najmniejszg wspolng wielokrotnosé¢ (NWW) x i y:
NWW (12,90) = 180

C. 180
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Utamki zwykte 1 dziesietne

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 2. (0-1)
Ponizej zamieszczono fragment etykiety z jogurtu o masie 150 g.

Wartos¢ odzywcza w100 g
energia 290 kJ / 69 kcal
thuszcz 30g
w tym kwasy nasycone 19¢g
weglowodany 59¢g
w tym cukry 59¢g
btonnik Og
biatko 4,6 g
0l 0,15¢g
wapn 167 mg*
witamina B2 0,25 mg*

*1mg=0,001g

Uzupeknij ponizsze zdania. Wybierz odpowiedz sposrod oznaczonych literami A i B oraz
odpowiedz sposréd oznaczonych literami C i D.

Zjedzenie calego jogurtu dostarcza organizmowi okoto B wapnia.
A. 167 mg B. 250 mg

Zjedzenie calego jogurtu dostarcza organizmowi n razy wigcej biatka niz
witaminy B2.

C.184 D. 18 400

Na etykiecie jogurtu podano wartosci odzywcze na 100 g. Jogurt ma mase 150 g.

Obliczamy wapn w 150 g:
W 100 g jogurtu jest 167 mg wapnia.
Jogurt wazy 150 g, wiec:

@-167 =1,5-167 =250,5 mg
100

B. 250 mg
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Obliczamy stosunek biatka do witaminy B2:
biatkow 100g=4,6 g —> aw 150 g:

@.4,(5:6,9 g
100

witamina B2 w 100 g=0,25mg —> aw 150 g:

150
——-0,25=0,375mg=0,000375¢g
100

Teraz:

L =18400

0,000375

Jogurt zawiera 18 400 razy wiecej biatka niz witaminy B2.
D. 18 400

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2020

Zadanie 2. (0-1)

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.

Warto$¢ wyrazenia %— 3 . (—;) jest rowna

A, —— B. —— C.

<3| o
=)

Wyrazenie:

Krok po kroku:
najpierw mnozenie:

2(3)_6_-3
702 ) 14 7

teraz odejmowanie:

> (32,38
7 \7) 77777

|
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2021

Zadanie 3. (0-1)
Ktéra z ponizszych nieréwnosci jest prawdziwa? Wybierz wtasciwg odpowiedz sposréd

podanych.

2 23 5 5 13 39 11 _ 11

A—<— B.-+=->4 C.— - 3>— =>—
9 4 2 17 17 12 13

Sprawdzmy po kolei:

25 23 ] i 25 . .
§<? — fatsz, poniewaz utamek i jest wiekszy

E+E=1,25+2,5=3,75
4 2

3,75 >4 — jest to fatsz

13 39
—3>—
17 17

39 39 N 1 v
e > i liczby sg sobie rowne, dlatego nierdwnos¢ jest fatszywa.

11 11
_
12 13

Jesli liczniki utamkoéw sg identyczne, to im wiekszy jest mianownik utamka, tym mniejsza jest wartos¢ utamka.

11 11
o>
12 13

Zadanie 4. (0—1)
Dane sg trzy wyrazenia:
2 1
.L6-1- .6:1,2 . 7,25 -2~
3 4
Dokoncz zdanie. Wybierz wtasciwg odpowiedz sposréd podanych.

Liczbami catkowitymi sg wartosci wyrazen

A. LTl B. Tylko I'iIl. C. Tylko Il'i IlI. D. Tylko I'i lll.
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2
6‘1—:62:&:10 (liczba catkowita)
3 3 3
6:1,2= p =@=5 (liczba catkowita)
1,2 12

1
7,25 _ZZ =7,25-2,25=5 Vv (liczba catkowita)

Wszystkie trzy wyrazenia sg liczbami catkowitymi.
A LTI

m CKE ZADANIA Z EGZAMINU, V 2021

Zadanie 2. (0-1)
Dane sg cztery liczby x, y, t, u zapisane za pomocg wyrazen arytmetycznych:

x =-62,5+ 30 y =-144- 12,6 t =-12: 0,3 u=-802-6
Ktoéra z tych liczb jest najwieksza? Wybierz wtasciwg odpowiedz sposréd podanych.

A. x B.y C.t D.u

Obliczamy kazdg z czterech wartosci:
x=-62,5+30=-32,5
y=-14,4—-12,6 =-27
t=-12:0,3=-40
u=-8,02-6=-48,12

Wszystkie liczby sg ujemne, zatem najwiekszg z nich bedzie y = -27.

B.y
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Zadanie 3. (0-1)
Uzupetnij zdania. Wybierz odpowiedz sposréd oznaczonych literami A i B oraz

odpowiedz sposrod oznaczonych literami C i D.

3 3

Wartos¢ wyrazenia - + P jest liczbg |A[B]. A. mniejszg od 1  B. wigkszg od 1
3 3

Warto$¢ wyrazenia P jest liczbg . C. ujemng D. dodatnig

3,315 21 %,
7 5 35 35 35

Liczba wieksza od 1

3 3 15 21 6

7 5 35 35 35

Liczba ujemna
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Obliczenia procentowe, obliczenia praktyczne

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 3. (0-1)
Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

120% liczby 180 to tyle samo, co 180% liczby 120. P F

20% liczby 36 to tyle samo, co 40% liczby 18. P F

120% liczby 180 to tyle samo, co 180% liczby 120.

Obliczmy:
120% z180=1,2 - 180 =216
180% z120=1,8 -120=216

20% liczby 36 to tyle samo, co 40% liczby 18.

Obliczmy:
20%236=0,2-36=7,2
40%z218=0,4-18=7,2

Zadanie 6. (0-1)

Predko$¢ rozchodzenia si¢ impulsu elektrycznego u cztowieka wynosi okoto 2 metrow na
sekundg. U roslin impuls elektryczny moze rozchodzi¢ si¢ z predkoscig okoto 60 centymetréw
na minute.

Ile razy predkos¢ rozchodzenia si¢ impulsu elektrycznego u czlowieka jest wigksza od
predkosci rozchodzenia si¢ impulsu elektrycznego u roslin? Wybierz wlasciwg odpowiedz
sposrod podanych.

A. W przyblizeniu 2 razy.

B. W przyblizeniu 20 razy.
C. W przyblizeniu 200 razy.
D. W przyblizeniu 2000 razy.
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Dane z tresci:
predkos¢ impulsu u cztowieka: 2 metry na sekunde
predkos¢ impulsu u rosliny: 60 centymetrow na minute.

Aby poréownac predkosci, musimy miec te same jednostki — najlepiej w metrach na sekunde (m/s).

Predko$¢ u cztowieka: 2 m/s
Predko$¢ u roslin: 60 cm/min = 0,6 m/min = 0,01 m/s

Obliczamy stosunek: 2 + 0,01 = 200

C. W przyblizeniu 200 razy.

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2019

Zadanie 17. (0-2)
Samochdd osobowy przebyl droge 120 km w czasie 75 minut. Predkos¢ Srednia busa na tej

samej trasie wyniosta 80 kTm O ile krotszy byl czas przejazdu tej drogi samochodem

osobowym od czasu przejazdu busem? Zapisz obliczenia.

Krok 1: Przelicz czas samochodu osobowego na godziny.
7
75 minut = 75 =1,25 godziny
60
Krok 2: Oblicz czas przejazdu busem.
Skorzystamy ze wzoru:
s 120
t=—=——=1,5godzin
v 80 & Y
Krok 3: Oblicz réznice czasu

tbus - tsamocho’d = 115 - 1I25 = 0;25 gOdZiny

0,25 godziny = 0,25 - 60 = 15 minut

Czas przejazdu samochodem byt krétszy o 15 minut.
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m CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2020

Zadanie 4. (0-1)

Miejscowosci A 1 B potozone na przeciwleglych brzegach jeziora sa potaczone dwiema
drogami — drogg polng prowadzaca przez punkt P i droga lesng prowadzaca przez punkt L.
Dhugos$¢ drogi polnej APB wynosi 10 km, a dtugos$¢ drogi lesnej ALB jest rowna 6 km.

Matylda i Karol wyruszyli na rowerach z miejscowosci A do miejscowosci B o godzinie
10:00. Matylda jechata drogg lesna, a Karol — droga polng. Srednia predkos$¢ jazdy Matyldy

. k : km
wynosita 15 Tm , a $rednia predkos¢ Karola byta rowna 20 5

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

Do miejscowos$ci B Karol przyjechat wczesniej niz Matylda. P F

Matylda przyjechata do miejscowosci B o godzinie 10:24. P F

Matylda: 6 km,15 km/h — 6 +15=0,4 h =24 min
Karol: 10 km,20 km/h — 10 +20=0,5 h =30 min

Matylda: 10:00 + 24 min = 10:24
Karol: 10:00 + 30 min = 10:30

F, P

Zadanie 5. (0-1)

Na treningu odmierzano za pomocg aplikacji komputerowej 15-minutowe cykle ¢wiczen,
ktére nastgpowaty bezposrednio jeden po drugim. Ola zaczela ¢wiczyé, gdy pierwszy cykl
trwat juz 2 minuty, a skonczylta, gdy do konca trzeciego cyklu zostato jeszcze 7 minut.

Ile lacznie minut Ola ¢wiczyla na zajeciach? Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod
podanych.

A. 36 B. 35 C.24 D. 21
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Dane z tresci:
jeden cykl trwa 15 minut
Ola zaczeta ¢wiczy¢, gdy pierwszy cykl trwat juz 2 minuty
skonczyta ¢wiczy¢, gdy do konca trzeciego cyklu zostato 7 minut.

Krok 1 — poczatek ¢wiczen
Ola zaczeta ¢wiczy¢ w 3. minucie pierwszego cyklu (czyli zostato jej jeszcze: 15 — 2 = 13 minut z pierwszego cyklu).

Krok 2 — petne cykle
Po pierwszym cyklu byty jeszcze:
drugi cykl — caty (15 minut)
trzeci cykl — éwiczyta do momentu, gdy zostato 7 minut, czyli éwiczyta: 15 — 7 = 8 minut.

Krok 3 — sumujemy czas ¢wiczen
pierwszy cykl: 13 minut
drugi cykl: 15 minut
trzeci cykl: 8 minut.

13 + 15 + 8 =36 minut

A. 36

Zadanie 19. (0-3)

Pan Kazimierz przejechal tras¢ o dlugosci 90 km w czasie 1,5 godziny. W drodze
powrotnej te sama tras¢ pokonal w czasie 0 15 minut krotszym. O ile kilometrow na
godzine byla wieksza jego Srednia predkos¢ jazdy w drodze powrotnej? Zapisz
obliczenia.

Dane:
trasa: 90 km

czas jazdy w jedna strone: 1,5 godziny
czas powrotu: 15 minut krétszy = 1,5 h — 0,25 h = 1,25 godziny.

Krok 1 — oblicz predkos¢ w pierwszg strone

s 90km

t 1,5h

=60 km/h

Krok 2 — oblicz predkos¢ w drodze powrotnej

s _90km

t 1,25h

=72km/h
Krok 3 — oblicz réznice predkosci

72 -60=12 km/h

Srednia predko$¢ byta wieksza o 12 km/h w drodze powrotne;j.
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2020

Zadanie 5. (0-1)
Pociag o dtugosci /=150 m przejechat przez tunel o dtugosci d =350 m ze stalg predkoscia

v=202
S

Rysunek 2.

Ile czasu uplynelo od momentu wjazdu czola pociagu do tunelu (rysunek 1.) do momentu
wyjazdu z tunelu konca ostatniego wagonu (rysunek 2.)? Wybierz wlasciwg odpowiedz
sposréd podanych.

A.75s B.17,5s C.25s D.36s

Dane:
dtugosc¢ pociggu: /=150 m
dtugosc tunelu: d =350 m
predkos¢ pociggu: v=20m/s

Aby caty pocigg znalazt sie poza tunelem, jego koniec musi przejechaé catg dtugosc tunelu.

Czyli catkowita droga = dtugosc¢ tunelu + dtugos¢ pociggu:
$=350+150=500 m

Nastepnie oblicz czas przejazdu tej drogi.
Skorzystajmy ze wzoru:

t=— 25s
v 20

C.25s
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Zadanie 13. (0-1)

W grudniu, w trzech sklepach sportowych: Alfa, Beta 1 Gamma, sprzedawano tyzwy figurowe
w tej samej cenie. Na wiosn¢ w kazdym sklepie ogloszono obnizk¢ cen tych tyzew. Ponizej
przedstawiono oferty tych sklepow.

Sklep Alfa Sklep Beta Sklep Gamma

Placisz tylko % ceny. Obnizka o 30%. Scinamy ¢wier¢ ceny.

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.
Po obnizce cena tyzew figurowych byla

A. najnizsza w sklepie Alfa.
B. najnizsza w sklepie Beta.
C. najnizsza w sklepie Gamma.
D. taka sama w trzech sklepach.

Sklep Alfa: 2/3 ceny — ptacimy ~ 66,67%

Sklep Beta: obnizka 30% — ptacimy 70% ceny
Sklep Gamma: 1/4 ceny mniej — ptacimy 75% ceny
Cena po obnizce: Alfa (2/3 =~ 66,67%)

A. najnizsza w sklepie Alfa.

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2021

Zadanie 5. (0-1)

Asia wzieta udziat w zajeciach teatralnych. Zajecia skifadaty sie z 2 cze$ci. Kazda cze$¢ trwata
tyle samo minut. Pomiedzy pierwszg a drugg czescig byta 10-minutowa przerwa. Zajecia
rozpoczety sie o godzinie 17:45, a zakonczyly o godzinie 19:05.

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposréd podanych.

Druga cze$¢ zajec rozpoczeta sie o godzinie

A. 18:20 B. 18:25 C. 18:30 D. 18:35

Zajecia trwaty od 17:45 do 19:05 —> czyli:
19:05 — 17:45 =1 godzina 20 minut = 80 minut
Zajecia miaty 2 czesci, kazda trwata tyle samo.
Miedzy cze$ciami byta 10-minutowa przerwa.
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Oblicz czas trwania samych zaje¢ (bez przerwy):
80 min — 10 min (przerwa) = 70 minut

Czas jednej czesci:
E =35 minut
2

Druga cze$¢ zaczeta sie po pierwszej czesci i przerwie:
zaczeto sie 0 17:45
pierwsza cze$é: 35 min — koniec o 18:20
przerwa: 10 min — druga czes¢ zaczeta sie o 18:30.

C. 18:30

Zadanie 6. (0-1)
Cene laptopa obnizono najpierw o 15%, a p6zniej o 150 zt. Po obu obnizkach laptop kosztuje
2400 zt.

Ocen prawdziwos$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli

jest fatszywe.
Przed tymi dwoma obnizkami laptop kosztowat 3000 zi. P F
Po obu obnizkach cena laptopa stanowi 85% ceny poczatkowe;j. P F

Cena laptopa zostata:
najpierw obnizona o 15%
potem obnizona o 150 zt
Po obnizkach laptop kosztuje 2400 zt.

Zatdzmy, ze cena poczatkowa to x zt.
Po pierwszej obnizce (o0 15%):
x—0,15x=0,85 x

Po drugiej obnizce (150 zt):

0,85x — 150 = 2400

Rozwigz réwnanie: 2550
0,85x — 150 = 2400 = 0,85x = 2550 = x = e

’

=3000

P,F
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, V 2021

Zadanie 6. (0-1)
Podatek od dochoddéw za rok 2016 w Polsce byt obliczany wedtug sposobdéw przedstawionych
W ponizszej tabeli.

Podstawa obliczenia ] ] _
podatku Sposéb obliczenia podatku
kwota mniejsza [ub rowna 18% podstawy obliczenia podatku pomniejszone o 556,02 zt
85 528 zt
kwota wieksza niz . ._
85 528 7t 14 839,02 zt plus 32% nadwyzki ponad 85 528 z

Uzupetnij zdania. Wybierz odpowiedz sposréd oznaczonych literami A i B oraz
odpowiedz sposréd oznaczonych literami C i D.

W 2016 roku podstawa obliczenia podatku dla pana Jana wyniosta 84 500 zt. Wysokos$c¢

podatku (w zt) od dochodu pana Jana opisuje wyrazenie .
A. 0,18 - 84 500 — 556,02 B. 0,18 - (84 500 — 556,02)

W 2016 roku podstawa obliczenia podatku dla pani Zofii wyniosta 97 300 zt. Wysoko$¢ podatku
(w zt) od dochodu pani Zofii opisuje wyrazenie | C | D |.

C. 14 839,02 + 0,32 - 85 528 D. 14 839,02 + 0,32 - (97 300 — 85 528)

W tabeli podano dwa progi podatkowe (dla roku 2016):
Dla dochoddw < 85 528 zt
— podatek:
0,18 - dochdd - 556,020

Dla dochodow > 85 528 zt
— podatek:
14 839,02 + 0,32 - (dochod - 85 528)

Cze$¢ 1-Pan Jan

Dochéd: 84 500 zt - mniejszy niz 85 528 zt
Stosujemy pierwszy wzor:

0,18 - 84 500 - 556,02

A. 0,18 - 84 500 - 556,02
Czesc 2 - Pani Zofia
Dochéd: 97 300 zt — wiekszy niz 85 528 zt

Stosujemy drugi wzor:
14 839,02 + 0,32 - (97 300 — 85 528)

D. 14 839,02 + 0,32 - (97 300 — 85 528)
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Zadanie 17. (0-3)
Adam mieszka w miejscowosci Bocianowo,

ajego kolega Bartek — w miejscowosci Zabno
Zabno. Adam umoéwit sie z Bartkiem w Zabnie
na godzine 18:00. Wyjechal z Bocianowa 1&“

na skuterze o godzinie 17:20. Srednia
km
predkos¢ jazdy Adama byta réwna 25 e

Na kwadratowej siatce Adam przedstawit
schemat trasy, ktéra jechat.

O ktoérej godzinie Adam dotart na spotkanie
z Bartkiem? Zapisz obliczenia.

Bajorko

Bocianowo Stawisko

Dystans miedzy Stawiskiem a Bajorkiem
Na planie miejscowosci odlegtos¢ w poziomie to 3 kratki, a w pionie — 4 kratki. Tworzg one przyprostokatne troj-
kata prostokatnego.

Z twierdzenia Pitagorasa:
3¥+42=c*=>9+16=25=c=5
Trasa Stawisko — Bajorko mierzy 5 km.

taczna dtugosc przejazdu
Bociankowo — Stawisko: 3 km
Stawisko — Bajorko: 5 km
Bajorko — Zabno: 7 km
Suma:3+5+7=15km

Czas pokonania catej trasy
Predkos$¢ Adama: 25 km/h

poS o 1km b en
v 25km/h

0,6 h - 60 min/h =36 min

Godzina przyjazdu
Start: 17:20. Dodajac 36 minut, otrzymujemy godzine 17:56.

Adam przybyt 0 17:56, a cata trasa miata 15 km.
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Potegi 1 pierwiastki

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 8. (0-1)
Dana jest liczba a = 32 -4.

Uzupelnij ponizsze zdania. Wybierz odpowiedz sposrod oznaczonych literami A i B oraz
odpowiedz sposrod oznaczonych literami C i D.

Liczba o 2 wigksza od liczby a jest rowna B . A. 5V2-4 B.3V/2-2

Liczba 2 razy wigksza od liczby a jest rowna . C. 6438 D. 632 -8

Dana jest liczba: a=3J2-4

Liczba o 2 wieksza od liczby a to..., musimy obliczy¢:
a+2:(3\/§—4)+2

=3J2-4+2

=32-2

B.3v2 -2
Liczba 2 razy wieksza od liczby a to..., wiec musimy policzy¢:
2-a=2-(32-4)
Mnozymy cate wyrazenie przez 2:
=2.32-2.4

—62-8

D.6+2-8



NOWY EGZAMIN OSMOKLASISTY -
REPETYTORIUM MATEMATYKA - ROZWIAZANIA

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU IV 2019

Zadanie 3. (0-1)
W tabeli zapisano trzy wyrazenia.

I |5%-10% 5%
I [(5'%:5%)-108
mr |2%-5%. 58

Ktore z tych wyrazen sa rowne 503? Wybierz wlasciwa odpowiedz spo$réd podanych.

A. Tylko I'i II. B. Tylko IT 1 IIL. C. Tylko II. D. Tylko III.

Musimy sprawdzié, ktére z tych wyrazen sg réwne 58 - 108,

Wyrazenie I:

52.108.5*%

Zauwaz, ze 52 - 5* = 5° (przy mnozeniu poteg o tych samych podstawach sumujemy wyktadniki).
Wiec: 5° - 108 < to nie jest 58 - 108

% Nie pasuje

Wyrazenie II:
(5'°:52%).108
Zauwaz, ze 5'° : 52 = 58 (przy dzieleniu poteg o tych samych podstawach odejmujemy wyktadniki)
Czyli: 58108
PASUJE

Wyrazenie lll:

28.58.58

58 . 58 — 516

Czyli mamy: 28 . 5%

Ale 108 = 28 - 58, wiec:

58. 108:58.(28.58):28.516
PASUJE

B. Tylko Il'i lll.
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Zadanie 4. (0-1)
Dane s3 cztery wyrazenia:

L 4435 L 6++/17 1L 17 - /48 V. 15-+26

Wartosci ktorych wyrazen sa mniejsze od 10? Wybierz wlasciwa odpowiedz sposrod
podanych.

A. 111l B. 111 1II C.1Ii11v D. 111V

Musimy policzy¢ przyblizone wartosci kazdego wyrazenia i poréwnac z 10.
44435

Znamy:

\/£ =6, wiec \/E ~5,92

Czyli:

4+/35~4+5,92=9,92<10
6+17

Znamy:

J16 =4, wiec V17 ~ 4,12

Czyli:

6++/17 ~6+4,12=10,12>10
17-+/48

Znamy:

\/E =7, wiecm ~6,93

Czyli:

17-44817-6,93=10,07>10
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15—426
Znamy:
25 =5, wiec /26 ~ 5,10

Czyli:
15-/26 ~15-5,10=9,90 < 10

Wyrazenia mniejsze od 10 to: i IV.

D.lilV

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2020

Zadanie 3. (0-1)
Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwa odpowiedz sposréd podanych.

Warto$¢ wyrazenia 4.3 98 jest rowna

A —— B.-4 C.-7 D. —

w00
=
|
\®)

Naszym zadaniem jest obliczenie wartosci wyrazenia, wiec:

i-3—23=E—8=4—8=—4
3 3

Zadanie 7. (0-1)
Marta przygotowata dwa zetony takie, ze suma liczb zapisanych na obu stronach kazdego
zetonu jest rowna zero. Widok jednej ze stron tych zetondw przedstawiono ponizej.

Zeton 1. Zeton 2.

Jakie liczby znajduja si¢ na niewidocznych stronach tych zetonow? Wybierz wlasciwag
odpowiedz sposrod podanych.

A. 251 -8 B. 2518 C.251-8 D.2518
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Suma liczb na zetonach
Zeton 1: —52 = —25, wiec druga strona musi mie¢ 25
Zeton 2: (-2)* = -8, wiec druga strona musi mie¢: 8

D.25i8

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2020

Zadanie 7. (0-1)
Ktora z podanych nizej liczb nie jest rowna 3!15? Wybierz wlasciwa odpowiedz sposrod
podanych.

A.3-3M4 B. 3’ -3¢ C.37:9 D. (3°)° E.9:3

Szukamy liczby, ktéra nie jest réwna 3%.
Sprawdzmy:
3.34=3".34= 3
39.36=3%+6=30
317:9=3%
J3° =3"

915:3:32~15:3:329

E.9%:3
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2021

Zadanie 7. (0-1)
Dokoncz zdanie. Wybierz wtasciwg odpowiedz sposrod podanych.

. .. 6% .
Wartos¢ wyrazenia g jest rowna

A. 32 B. 3* C.2%-38 D.2%-38

Warto zauwazyc:
6=2-3

Wiec:
6%=(2-3)8=28- 38

6° 2°.3°
22

Teraz upraszczamy potegi z dwdjkami:

;_j:28—4 :24
2.3 6

. =2"-3
D. 2% 3¢

Zadanie 8. (0-1)
Uzupetnij zdania. Wybierz odpowiedz sposréd oznaczonych literami A i B oraz
odpowiedz sposréd oznaczonych literami C i D.

Wartos¢ wyrazenia /1 + 12754 jest rowna . A1 B.1—

12 12

Wartos¢ wyrazenia 3’3 + Z jest rowna c|D] C.1= D. 1%

Obliczamy wartos¢ podanych wyrazen:

25

14—
144

144
144
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\/144+ 25 169
144 144 \ 144

1

Bt
12 12

B.1-

31.%7
2) 8
27 3 7 1
3 =2 =3 =1=
8 2 \'s 2

c1i
2

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, V 2021

Zadanie 4. (0-1)
Z regut dziatan na potegach wynika, ze:

(200 000)3 = (2-100000)3 = (2-10%)3 = 23-10%°
Dokoncz zdanie. Wybierz wtasciwg odpowiedz sposréod podanych.

Z tych samych regut wynika, ze liczba (60 000 000)3 jest réwna

A 6% - 10% B.6- 10%! C.63 - 101° D.6- 10

Z tresci:
(200 000)*= (2 - 100 000)*= (2 - 10°)3*=23%.10%

Mamy znalez¢:
(60 000 000)*

Krok 1 — rozpiszmy 60 000 000:
60 000 000 =6 - 107

Teraz potegujemy:
(6-107)*=6°-10%

A. 6% 10%
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Zadanie 7. (0-1)
Do liczby (— v/10) dodajemy 5.

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.
Otrzymany wynik jest liczbg

A. wiekszg od 1.

B. dodatnig mniejszg od 1.
C. mniejszg od (- 8).

D. ujemng wiekszg od (- 8).

~J10+5

Szukamy, jaka to liczba — wieksza/mniejsza od 1, 0, —8?
Krok 1: obliczmy wartos¢:
J10~3,16

Wiemy ze \/5 =3, zatem 3<10<4.
Doktadna wartosé: /10

Dlatego:

~J10+5~-3,16+5=1,84

A. wiekszg od 1.
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Rownania

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 11. (0-1)

O liczbie x wiemy, ze % tej liczby jest o % wieksza od % tej liczby.

Ktore rownanie pozwoli wyznaczy¢ liczbe x? Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod
podanych.

Przeksztatcamy zapis stowny z polecenia na zapis matematyczny:
1 .. - 1
3 tej liczby — zapisujemy EX
jest = dajemy znak réwnosci =
3 - . . , .3
o " wieksza — zapisujemy za znakiem réwnosci 2 +
1 . — 1
od c tej liczby — za plusem zapisujemy EX

Otrzymujemy réwnanie:

—X==+=x
czyli:

1
X==X+—
3
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2020

Zadanie 10. (0-1)

Sprzedawca kupit od ogrodnika roze i tulipany za laczng kwote 580 zt Jeden tulipan
kosztowat 1,20 zl, a cena jednej rozy byta réwna 4 zt. Sprzedawca kupit o 50 tulipandéw
wiecej niz roz.

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.

Jesli liczbe zakupionych tulipandw oznaczymy przez ¢, to podane zaleznos$ci opisuje rOwnanie

A. 1,2(t+50) + 4t = 580
B. 1,2(t— 50) + 4t = 580
C. 1,2t +4(t - 50) = 580
D. 1,2+ 4(t + 50) = 580

Wiemy, ze:
sprzedawca kupit tulipany za tagczng kwote razem z rézami: 580 zt
jeden tulipan kosztuje 1,20 zt
jedna réza kosztuje 4 zt
kupit o 50 tulipanéw wiecej niz réz.

1. Tulipany:
liczba tulipanéw =t
cena jednego tulipana = 1,20 zt;
koszt tulipanow = 1,2t.

2. Roze:
kupit o 50 mniej réz niz tulipandw, czyli: liczba réz =t — 50
cena jednej rézy =4 zi;
koszt réz = 4(t — 50).

3. Suma kosztéw = 580 zt

Zapisujemy réwnanie:
1,2t + 4(t — 50) =580

C. 1,2t + 4(t — 50) = 580
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2020

Zadanie 10. (0-1)

Dany jest wzor opisujacy pole trapezu: P = w , gdzie x 1 y oznaczaja dtugosci podstaw

trapezu, a h oznacza wysokos¢ trapezu.
Ktérym rownaniem opisano x wyznaczone poprawnie z tego wzoru? Wybierz wlasciwg

odpowiedz sposréd podanych.

P P 2P
A. x=—-h B. x=—- C.x=2P-h D.x=—-
> y Y Yy y A y

Dany wzor na pole trapezu:

(x+y)-h
2

Chcemy wyznaczy¢ x:
2P=(x+y)-h

2P
X+y=—

h

X=—=—
h y
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2021

Zadanie 10. (0-1)
Zalezno$¢ miedzy liczbg przekatnych (k) a liczbg bokéw (n) wielokgta wypuktego okresla wzor

__ n(n-3)
k = —

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli

jest falszywe.
Liczba przekatnych w dwunastokgcie wypuktym jest trzy razy wieksza od P £
liczby przekatnych w czworokacie wypuktym.
Liczba przekatnych w o$miokgcie wypuktym jest o 11 wieksza od liczby P E

przekatnych w szesciokacie wypuktym.

Gdzie:
n to liczba bokéw wielokata
k to liczba przekatnych

Dla czworokata: n = 4:

4(4-3)
Eoro

k

Dla dwunastokata:

Pl 12(12-3)

Czy 54 jest trzy razy wieksze od 2?
% Nie! Bo 3 razy wieksze od 2 to:
3-2=6, ale tu mamy 54

Dla osmiokata:

_8(8-3)

k= =20

Szesciokat:

6(6-3)
2

k= =9

Czy 20 jest o 11 wieksze od 9?
Tak! Bo9+11=20

F,P
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, V 2021

Informacje do zadan 8. i 9.

Trojki liczb naturalnych a, b i c, ktére spetniajg warunek a? + b? = c?, nazywamy tréjkami
pitagorejskimi. Niektore z nich znajdujemy z wykorzystaniem wzorow:

a=2n+1 b = 2n(n + 1) c =2n*+ 2n + 1,

gdzie n oznacza dowolng liczbe naturalng (n = 1). W zadaniach 8. i 9. liczby a, b i ¢ sg
wyznaczone za pomocg tych wzorow.

Zadanie 8. (0-1)
Uzupetnij zdania. Wybierz odpowiedz sposréd oznaczonych literami A i B oraz
odpowiedz sposréd oznaczonych literami C i D.

Liczba a zawsze bedzie . A. parzysta B. nieparzysta
Liczby b i ¢ rdznig sie o c|D | C.1 D.n

Z tresci zadan:
a=2n+1 - liczba nieparzysta
b=2n(n+ 1) — liczba parzysta
c=2n*+2n+1

Liczba a jest zawsze liczbg nieparzysta. lloczyn dwdch liczb naturalnych (np. 2 - n) zawsze jest liczbg parzystg. Do-
dajac do liczby parzystej 1, otrzymujemy liczbe nieparzysta.

Liczby b i ¢ — sprawdzmy rdznice:
c—b:(an +2n+1)—[2n(n+1)} =2n+2n+1-2n"-2n=1
Rdznig sie o 1.

B. nieparzysta
C.1



NOWY EGZAMIN OSMOKLASISTY -
REPETYTORIUM MATEMATYKA - ROZWIAZANIA

Zadanie 9. (0-1)
Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposréd podanych.

Jezeli najmniejsza z liczb a, b i ¢ jest rowna 9, to najwieksza z tych liczb jest réwna

A. 41 B.73 C. 145 D. 181

Wybierz najwieksza z liczb a, b, c.
Skoroa=2n+1,b=2n(n+1),c=2n*+2n+1

Ze wzoru:
a=2n+1

Podstawiamy:
2n+1=9
2n=8=>n=4

Znamy juz:
a=2-4+1=9

Liczymy:
b=2n(n+1)=2-4-5=40
c=32+8+1=41

Liczby to:
a=9
b=40
c=41

Najmniejsza =9
Najwieksza =41

A.41
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Proporcjonalnos¢ prosta

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2019

Zadanie 6. (0-1)
Dorota sporzadzita z cukru i wody syrop do deseru. Stosunek masy cukru do masy wody
w tym syropie jest rowny 5 : 3.

Ile procent masy tego syropu stanowi masa cukru? Wybierz wlasciwa odpowiedz sposréod
podanych.

A. 25% B. 37,5% C. 40% D. 60% E. 62,5%

Stosunek 5:3 oznacza, ze na 5 jednostek cukru przypadajg 3 jednostki wody.

Dodajemy oba sktadniki:
5 + 3 =8 jednostek (caty syrop)

Utamek:
5 Utamek przedstawia pie¢ jednostek cukru na osiem jednostek catego roztworu,
8 dzieki temu jestesmy wstanie wyliczy¢ procent masy syropu do masy cukru.

Zamieniamy na procenty:

2-100% =62,5%

E. 62,5%

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2020

Zadanie 9. (0-1)
Trojkat, w ktérym dlugosci bokoéw sa do siebie w stosunku 3 : 4 : 5 nazywa si¢ trojkatem
egipskim.

Z. odcinkow o jakich dlugosciach nie mozna zbudowaé trojkata egipskiego? Wybierz
wlasciwa odpowiedzZ sposréd podanych.

A.6,8,10 B.9,12, 15 C. 12,20, 25 D. 21, 28, 35

Tréjkat, w ktorym diugosci bokéw sg w stosunku 3:4:5, nazywamy tréjkgtem egipskim.

Mamy wybraé: z ktérych dtugosci bokéw NIE mozna zbudowac tréjkata egipskiego?
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Dowolna wielokrotnos¢ proporciji:
3k : 4k : 5k
Czyli np.:
3,4,5
6, 8,10 (k=2)
9,12, 15 (k = 3)
12, 16, 20 (k = 4)
itd.

Sprawdzmy odpowiedazi:
6,8, 10
To jest:
3:2,4-2,5-2
Pasuje — mozna zbudowac.

9,12, 15
To:
3-3,4-3,5-3
Pasuje — mozna zbudowad.

12, 20, 25
Sprawdzmy proporcje:
Podzielmy wszystko przez 1:
12 :20: 25 — sprébujmy uproscié
12/4=3,20/4=5,25/5=5
% Nie spetnia proporcji 3 : 4 : 5.

21, 28,35
To:
3-7,4-7,5-7
Pasuje — mozna zbudowac.

C. 12,20, 25

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2020

Zadanie 3. (0-1)
Trzej wiasciciele firmy — Adam, Janusz i Oskar — kupili samochdd dostawczy za kwote

154 000 zt. Kwoty wplacone przez Adama, Janusza i Oskara s3 — odpowiednio — w stosunku
2:3:6.

Jaka kwote wplacil Janusz? Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.

A. 14 000 zt B. 28 000 zt C. 42000 zt D. 84 000 zt
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Trzej witasciciele — Adam, Janusz, Oskar — kupili samochdd za 154 000 zt.
Whptaty sg w stosunku 2 : 3 : 6. lle wptacit Janusz?

Krok 1 — suma udziatéw

Dodajmy czesci:

2+3+6=11 czesci

Krok 2 —ile wynosi 1 czes¢?

154000 14000

Krok 3 — Janusz ma 3 czesci:
3.14000=42000 zt

C. 42 000 zt
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Proste, odcinki, katy

@ CKE ZADANIE Z INFORMATORA 2024/2025

Zadanie 32. (0-2)

Proste a i b sgroéwnolegte. Potproste PA i PB przecinajg te proste, w punktach A i B
w wyniku czego tworzg z nimi katy ostre o miarach podanych na rysunku.

a b
P
B
A 63°
27°

Uzasadnij, ze kat APB jest prosty.

Dane:
al|b (proste réwnolegte)
miara kata przy punkcie A to 27° (kat ostry)
miara kata przy punkcie B to 63° (kat ostry)

Krok 1 — katy odpowiadajgce przy prostych rownolegtych
Jesli allb, to katy utworzone przez przecinajgce je potproste tworza katy odpowiadajgce, ktdre majg taka sama
miare.

Przy liniach réwnolegtych katy odpowiadajace sg réwne, wiec:
kat 27° odpowiada katowi utworzonemu przez prostg a i odcinek AP

kat 63° odpowiada katowi utworzonemu przez prostg b i odcinek BP

Krok 2 — kat APB
Kat APB sktada sie z dwdch katéw: 27° + 63° = 90°

Kat ZAPB jest prosty, poniewaz suma katow 27° i 63° daje 90°.



NOWY EGZAMIN OSMOKLASISTY -
REPETYTORIUM MATEMATYKA - ROZWIAZANIA

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2024

Zadanie 5. (0-1)
Dany jest trapez ABCD, w ktérym bok AB jest rownolegty do boku DC. W tym trapezie
poprowadzono odcinek EC réwnolegty do boku AD, podano miary dwoch katéow oraz
oznaczono kat a (zobacz rysunek).

D C

135¢

80°
A E B

Dokoncz zdanie. Wybierz wtasciwg odpowiedz sposrod podanych.

Kat @« ma miare

A. 55° B. 50° C. 45° D. 20°

Dane:
trapez ABCD, gdzie AB||DC
odcinek EC||AD
kat przy D: 135°
kat przy B: 80°.

Szukamy kata a.

W tréjkacie CBE suma katéw wynosi 180°:
ZCEB = 80° (dany)

ZCBE=a

ZECB=x

Skoro EC||AD oraz AB||DC, to katy ADC i AEC maja taka sama miare.
Kat AEC=135°

Katy AEC i CEB tworzg kat potpetny, zatem:
kat CEB =180° — 135° = 45°

Znajgc miary katéw CEB oraz EBC, wyliczamy miare kata ECB, czyli nasze a.
a=180°—45°—-80°=45°

C.45°
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Geometria na ptaszczyznie, wielokaty

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 5. (0-1)
Na rysunku przedstawiono fragment podlogi pokrytej kaflami w ksztalcie kwadratow
o boku dlugosci 60 cm i kaflami w ksztalcie jednakowych prostokatow (patrz rysunek I).
Na podlodze tej polozono prostokatny dywan (patrz rysunek II).

3,6 m

d »
<4 »

- dywan

Rysunek 1. Podloga bez dywanu Rysunek II. Podloga z dywanem

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

Dywan ma powierzchni¢ wigkszg niz powierzchnia 4 kwadratowych kafli. P F

Dywan ma wymiary 90 cm x 120 cm. P F

Informacje z tresci:
kwadratowe kafelki majg bok dtugosci 60 cm
dywan lezy na prostokatnych i kwadratowych kaflach
mamy ocenié¢ dwa zdania, analizujac, ile miejsca zajmuje dywan.

Dywan ma wymiary 150 cm x 90 cm, bo zajmuje:
2,5 prostokatnego kafla poziomo (2,5 - 60 cm = 150 cm)
1,5 prostokatnego kafla pionowo (1,5 - 60 cm =90 cm).

Powierzchnia dywanu:
1,5m-0,9m=1,35m?

Powierzchnia 4 kwadratowych kafli:
4-(0,6m)*=4-0,36 m*=1,44 m?

Zatem dywan jest mniejszy niz 4 kafelki kwadratowe.

F,F
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Zadanie 12. (0-1)

W trojkacie ABC najwigkszg miare ma kat przy wierzchotku C. Miara kata przy wierzchotku 4
jest rowna 48°, a miara kata przy wierzchotku B jest rowna rdznicy miary kata przy wierzchotku
C oraz miary kata przy wierzchotku A4.

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli

jest falszywe.
Kat przy wierzchotku B ma miare 48°. P F
Tréjkat ABC jest prostokatny. P F
Dane:
ZA=48°
ZB=/ZC- LA

Suma katéw w tréjkacie wynosi 180°, wiec:
ZA+ /B + /C=180°
48° +(£LC—48°)+ £C=180°

/C+ /C=180°= 2 /C=180° = /C=90°
/A=48°, /C=90°, /B=90°—48°=42°

Kqt przy wierzchotku B ma miare 48°.
Fatsz — kat B ma 42°, nie 48°.

Tréjkgt ABC jest prostokqtny.
Prawda — kat C = 90°, wiec tréjkat jest prostokatny.

F, P
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Zadanie 16. (0-2)
Prostokat ABCD o wymiarach 7 cm i 8 cm rozcieto wzdluz prostej a na dwa trapezy tak,
jak pokazano na rysunku. Odcinek CL ma dlugos¢ 3,2 cm.

a

D L\ 32cm C

7 cm

A K\ B
Pole trapezu KBCL jest czterokrotnie mniejsze od pola prostokata ABCD. Oblicz dlugos¢
odcinka KB. Zapisz obliczenia.

Dane:
prostokat ABCD: 7 cm x 8 cm = 56 cm?
odcinek CL=3,2 cm L
trapez KBCL ma pole czterokrotnie mniejsze niz caty prostokat = —-56 =14 cm’
wysokos$é trapezu =7 cm 4

Wysokos¢ trapezu to wysokos¢ prostokata:
h=7cm

Podstawy trapezu:
gérna podstawa: CL = 3,2 cm
dolna podstawa: KB = ?
W?zér na pole trapezu:
1
P==(a+b)-h
2
1
14=E(x+12)7
28=(3,2+x)-7

4=32+x

x=4-3,2=0,8

Dtugosé odcinka KB wynosi 0,8 cm.
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Zadanie 19. (0-3)

Agata postanowila przygotowaé¢ kartke okolicznosciowa w ksztalcie prostokata,
ozdobiona wzorem dokladnie takim, jak przedstawiony na rysunku. Kartka ta bedzie
miala wymiary 15cm x 18 cm. Do jej ozdobienia Agata chce uzy¢ jednakowych
kwadratéw, ktorych bok wyraza si¢ calkowity liczba centymetréw. Niektére z tych
kwadratow bedzie musiala przecia¢ na dwie lub na cztery jednakowe czesci.

Oblicz maksymalng dlugos$¢ boku jednego kwadratu. Do obliczen przyjmij przyblizenie
V2~14. Zapisz obliczenia.

Ograniczenie wynikajgce z krétszego boku kartki (15 cm)
Na szkicu widac, ze wzdtuz krawedzi 15 cm mieszczg sie trzy identyczne, lekko obrécone kwadraty. Oznacza to,
ze przekatna pojedynczego kwadratu nie moze przekroczyc:

1
—5=5cm
3

Dla kwadratu o boku a przekgtna ma dtugosé a~2. Zatem:

av2<5cm=a<~3,54cm

Poniewaz bok ma by¢é wyrazony w petnych centymetrach, z tego ograniczenia otrzymujemy maksymalnie 3 cm.
Ograniczenie wynikajgce z dtuzszego boku kartki (18 cm)

Analogicznie: wzdtuz krawedzi 18 cm widniejg cztery takie same kwadraty, wiec ich przekatna nie moze przekro-
czyé:

18
—cm=4,5cm

Stad:

4,5
a\/ES4,5cm:aS\/'£Sz3,18cm

Catkowity wymiar boku, ktéry spetnia to ograniczenie, to ponownie 3 cm.

Najwiekszy mozliwy bok kwadratu, ktéry da sie rozmiesci¢ zgodnie z rysunkiem, ma dtugosé 3 cm.
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m CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2019

Zadanie 10. (0-1)
Kwadrat o boku a przedstawiony na rysunku I rozcigto na dwa przystajace prostokaty, z ktorych
utozono figure, jak na rysunku II. Pole utozonej figury jest rowne polu kwadratu.

Rysunek I Rysunek II

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

Obwadd utozonej figury jest wigkszy o 1,5a od obwodu kwadratu. P F
Obwdd utozonej figury jest rowny Sa. P F
a ,,,,,,,,
a
a a
la
2
1 1
29 27
a
Rysunek | Rysunek Il

Obwadd pierwszej figury nie stanowi zadnego problemu, jest to po prostu:
Obw,=4a

Zgodnie z naszym rysunkiem obwdéd drugiej figury jest rowny:
1 1
Obw||=§a+a+a+a+za+a=50

Rdéznica miedzy obwodem drugiej figury i pierwszej wynosi: 5a — 4a = a. W zwigzku z tym pierwsze zdanie jest fat-
szem.

Zgodnie z obliczeniami wykonanymi w drugim kroku, obwdéd utozonej figury jest faktycznie réwny 5a, zatem dru-
gie zdanie jest prawda.

F,P
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Zadanie 12. (0-1)
Na rysunku przedstawiono rownolegtobok ABCD i trojkat réwnoramienny AED, w ktoérym
|DE| =|4E|. Miara kata BCE jest rowna 106°.

D E C
106°

Jaka miare ma kat AEC? Wybierz wlasciwa odpowiedz sposrod podanych.

A. 148° B. 122° C. 74° D. 58°

W réwnolegtoboku katy lezace przy tym samym boku sumujg sie do 180°.
Skoro ZBCD = 106°, to drugi kat przy ramieniu BC ma:

Katy przylegte do siebie sumujg sie do 180°:
Z/ABC=180°-106°=74°
Katy ABC i ADC lezg naprzeciwko siebie i majg rowng miare.

Odcinki AE i DE sg réwne, wiec tréjkat ADE jest rGwnoramienny.
Oznacza to, ze katy przy podstawie (LADE i ZDAE) majg jednakowq miare: po 74°.

Suma katow w tréjkacie wynosi 180°, a zatem:
ZAED =180° —74° —74° =32°

Katy ZAED i ZAEC tworzg pare przylegta (razem dajg linie prostg), wiec ich miary facznie dajg 180°.
ZAEC=180°—32°=148°

A. 148°
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Zadanie 13. (0-1)

Na rysunku przedstawiono czworokat zbudowany z dwéch D
trojkatéw prostokatnych. Dane sg dtugosci bokow

I4B| = |BC| = 1 oraz |4D| = /2.

A B
Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.

Dhugos¢ boku CD jest rowna

A. 3 B. 2 C.3 D. 2.2

Dane:
czworokat zbudowany z dwéch tréjkatdéw prostokatnych
dtugosci bokow:

IAB| = 1
IBC|=1
IAD| =+/2

Trzeba obliczy¢ dtugos¢ boku CD.

Krok 1 — obliczenie dtugosci boku BD
Korzystajgc z Twierdzenia Pitagorasa, otrzymamy:

12 +(~2) =[Bof

1+2=|BDJ

|BD|*=3

IBD|=+/3

Krok 2 — obliczenie dtugosci boku CD

Z rysunku wynika, ze tréjkat BC jest tréjkatem prostokatnym w ktdrym znamy dtugosci dwéch bokdéw: |BC| = 1
oraz |BD| = V3. Korzystajac z Twierdzenia Pitagorasa, mozemy teraz obliczy¢ dtugos¢ poszukiwanego boku CD:

12 +(+3) =[cof
1+3=|CDP?
|CDJ> = 4

IBD| =2



NOWY EGZAMIN OSMOKLASISTY -
REPETYTORIUM MATEMATYKA - ROZWIAZANIA

Zadanie 20. (0-3)
Prostokatng dzialke o powierzchni 3750 m? podzielono na trzy prostokatne dzialki
o jednakowych wymiarach, w sposob przedstawiony na rysunku.

Jakie wymiary miala dzialka przed podzialem? Zapisz obliczenia.

Z tresci zadania:
powierzchnia catej dziatki to 3750 m?
podzielono jg na 3 prostokatne dziatki o jednakowych wymiarach, jak na rysunku
pytanie: jakie byty wymiary dziatki przed podziatem?

Krok 1 — analiza rysunku
Na rysunku:
Dziatka zostata podzielona na trzy jednakowe prostokaty:
jeden pionowo po lewej stronie
dwa poziomo po prawej stronie.

Z tego wynika:
wysoko$¢ catej dziatki = wysoko$é jednego prostokata
szerokos$¢ catej dziatki = szerokos¢ jednego prostokata + 2 - wysokosé jednego prostokata.

Krok 2 — oznaczenia

Niech:
x — szerokos$¢ jednego prostokata
y —wysokosc¢ jednego prostokata.

Wtedy:
pole jednego prostokata: P=x -y
cata dziatka sktada sie z 3 takich prostokatow: 3xy = 3750.

A z rysunku:
cata wysokos¢ dziatki=y
cata szerokos¢ dziatki=x+y

Krok 3 — szukamy liczb, ktore pasujg

Mamy réwnanie:

3xy =3750 = xy =1 250

Szukamy liczb x i y, dla ktérych x - y = 1250 i da sie je utozyc¢ jak na rysunku:
wysokos¢ dziatki =y
szerokos$¢ dziatki=x+y
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Sprébujmy kilka wartosci.
Sprawdzmy:
Jedli x =25, to:

1250
129 o5
V=735

Wymiary dziatki:
wysoko$é =y =50
szeroko$¢ =x + y =25+ 50=75.

Sprawdzmy pole:
75 -50=13750

Wymiary dziatki przed podziatem to: 75 m x 50 m.

Zadanie 21. (0-3)

Pawel wycial z kartonu trojkat prostokatny ABC o przyprostokatnych 12 cm i 16 cm
(rysunek I). Nastepnie polaczyl srodki dluzszej przyprostokatnej i przeciwprostokatnej
linia przerywana réwnolegla do krotszej przyprostokatnej, a potem rozcial tréojkat ABC
wzdluz tej linii na dwie figury. Z tych figur zlozyl trapez PRST (rysunek II).

C

16 cm

A 12 cm B P

Rysunek I

Rysunek I1

Oblicz roznic¢ obwodow trojkata ABC i trapezu PRST. Zapisz obliczenia.

Réwnolegta do AB linia przerywana XY nakreslona w trojkacie ABC pofaczyta srodki dtuzszej przyprostokatnej oraz

przeciwprostokatnej.

W gérnej czesci tréjkata ABC powstat nowy tréjkat CYX, ktdrego miary katdw sg identyczne do miar katéw tréjka-

ta ABC.

Tréjkat CYX jest zatem podobny do trdjkata ABC, a dtugosci jego bokdéw sg dwa razy mniejsze od odpowiadajgcych

im dtugosci bokow tréjkata ABC.

Zatem wnioskujemy:
|XY| =|TS|=|PZ =6 cm
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Zauwazamy, ze:

|CB| = |PT| + |SR|
oraz
|ZR| = |AB|

Zatem pomijamy w obliczeniach boki CB, PT i SR i pordwnujemy pozostate krawedzie figur:
dla trojkata: |AB| + |AC| =12 cm + 16 cm = 28 cm
dla trapezu: |TS| + |PR| = |TS| + |PZ| + |ZR|=6 cm + 6 cm + 12 cm =24 cm

Obliczamy réznice obwoddw:

28cm—-24cm=4cm

Obwdd tréjkata ABC przewyzsza obwéd trapezu PRST o 4 cm.

m CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2020

Zadanie 11. (0-1)
Figura zacieniowana na rysunku jest rownolegtobokiem.

B

135°

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

Suma miar katéw o 1 f wynosi 180°. P F

Kat @ ma miare 3 razy mniejszg niz kat . P F

Figura to rownolegtobok.

Na rysunku zaznaczone s3 katy:
jeden to 135°
drugito a
trzeci to f3.

Wtasnosci rownolegtoboku:
Przeciwlegte katy sg rowne.
Katy przylegte (obok siebie) sg dopetniajgce sie do 180°:
czylia+135°=180° = o = 45°
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Skoro tak, to:
B =135° (bo przeciwlegty do danego kata)
o =45

Suma miar kqtéw o i B wynosi 180°.
o+ =45°+135°=180° = PRAWDA

Kgt oo ma miare 3 razy mniejszq niz kqt 3.
Sprawdzmy:

135°

=45° = 0. = PRAWDA
PP

Zadanie 12. (0-1)
Na rysunku przedstawiono trojkat rownoramienny KLM o ramionach KM i LM. Miara kata
KML jest dwa razy wigksza niz miara kata KLM.

Uzupekij ponizsze zdania. Wybierz odpowiedz sposrod oznaczonych literami A i B oraz
odpowiedz sposrod oznaczonych literami C i D.

Miara kata KLM jest rOwna .

A. 40° B. 45°

Trojkat KLMjest  C | D |.

C.rozwartokatny  D. prostokatny

Tres¢ zadania:
tréjkat KLM jest rGwnoramienny, o ramionach KM = LM
kat przy wierzchotku M (czyli ZKML) jest 2 razy wiekszy niz kat przy L (czyli ZKLM).

Krok 1 — oznaczmy katy

Poniewaz trojkat jest rownoramienny, to katy przy podstawie sg rowne:
ZKLM = ZK
ZKML = 2x
ZKLM = ZLKM = x

Suma katow w tréjkacie:
X+ X+ 2x=4x=180° > x=45°

Zatem
ZKLM = 45°
ZKML =90°
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Miara kata KLM wynosi 45° — odpowiedz: B.

Krok 2 — jaki to rodzaj tréjkata?
Wiemy juz, ze jeden z katdéw (kat KML) ma 90°, wiec tréjkat KLM jest prostokatny — odpowiedz: D.

ODPOWIEDZ:
B, D

Zadanie 13. (0-1)

Mate trojkaty rownoboczne o bokach diugosci 1 uktadano obok siebie tak, ze uzyskiwano
kolejne, coraz wigksze trojkaty rownoboczne, wedlug reguty przedstawionej na ponizszym
rysunku.

A

Ile malych tréjkatéow rownobocznych nalezy uzyé, aby ulozyé tréjkat réwnoboczny
o podstawie rownej 5? Wybierz wlasciwa odpowiedz sposréd podanych.

A.9 B. 16 C.25 D. 50

ROZWIAZANIE:

Co wida¢ na rysunku?
» kazdy wiekszy tréjkat rownoboczny zbudowany jest z matych tréjkagtéw rownobocznych o boku 1
» zasada: wiekszy trojkat ma podstawe z tylu matych tréjkatow, ile wynosi jego ,,poziom”.

Sprawdzmy przyktady z rysunku:

* podstawa 1 — 1 maty tréjkat

° podstawa 2 = 1 + 2 + 3 =4 mate tréjkaty

* podstawa 3 = 1+ 2 + 3 =9 matych tréjkatow.

n(n+1)
2

Liczba tréjkatéw =1+2+3+---+n=
Tutaj méwimy o uktadaniu petnego tréjkata réwnobocznego z siatki tréjkatdw, wiec:
1+3+54+7+9=25

ODPOWIEDZ:
C.25
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Zadanie 20. (0-3)

Trapez réwnoramienny ABCD, ktorego pole jest réwne 72 cm’, podzielono na tréjkat
AED i trapez EBCD. Odcinek AE ma dlugos¢ rowna 4 cm, a odcinek CD jest od niego
2 razy dhluzszy. Oblicz pole trojkata AED. Zapisz obliczenia.

D C

/]

4cm E B

Trapez réwnoramienny ABCD o polu 72 cm?, podzielono na tréjkat AED i trapez EBCD.
Dtugosci podstaw trapezu:

odcinek CD jest dwa razy dtuzszy od AE, wiec:

CD=2-4cm=8cm

Trapez jest rownoramienny, zatem wysokos$¢ opuszczona z punktu C pada na AB w punkcie F w taki sposdb,
ze FB=AE=4cm.

Dolna podstawa ma wiec:
AB=4cm+8cm+4cm=16cm

Pole trapezu obliczamy ze wzoru:

P==-(a+b)h

N~

Dane: P=72cm? a=16cm,b=8cm
= h=6cm

Podstawa AE = 4 cm, wysoko$¢ ED =6 cm:

P:l.a.h:}P:1~4'6:12Cm2
2 2

Pole tréjkata AED wynosi 12 cm?.
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m CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2020

Zadanie 11. (0-1)
Kat ostry rombu ma miar¢ 60°, a bok tego rombu ma dtugos¢ roéwna 4 cm.

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

Krotsza przekatna dzieli ten romb na dwa trojkaty rownoboczne. P F

Pole tego rombu jest rowne 8+/3 cm?. P F

W rombie, ktdrego katy ostre majg 60°, katy rozwarte wynoszg 120°, poniewaz przy jednym boku ich suma to 180°.
Przekatne rombu przecinajg katy na potowe. Ta krdtsza taczy wierzchotki katdow rozwartych, wiec rozcina kazdy kat
120° na dwa katy po 60°. Otrzymujemy wiec tréjkaty o trzech katach 60°, a zatem réwnoboczne. Pierwsze zdanie
jest zatem prawdziwe.

T L, 2
Pole tego rombu jest rowne 83"
UstaliliSmy, ze nasz romb sktada sie z dwdch tréjkatéw réwnobocznych o boku 4 cm.

Korzystajgc ze wzoru, obliczamy pole jednego takiego tréjkata, a nastepnie mnozymy je przez 2, aby otrzymac pole
rombu.

podV3
4
2
P22
4
-
2
p o163
2
P =83

Zdanie jest prawdziwe.

PP
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Zadanie 14. (0-1)

Dany jest trojkat rownoboczny 4ABC o boku dlugosci 10 cm. W tym trdjkacie poprowadzono

wysokos¢ CD.

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.

Obwod trojkata ADC jest réwny

A.10+/3 cm B.20+/3 cm

Dane z zadania:
tréjkat rownoboczny ABC
bok: 10 cm

C.(5+53)cm D.(15+5/3)cm

wysokos$é: odcinek CD, poprowadzony z wierzchotka C do boku AB

mamy obliczy¢ obwdd tréjkata ADC.

Krok 1 — wtasnosci tréjkata rownobocznego
W trojkacie rownobocznym:

kazda wysokos¢ dzieli tréjkat na dwa przystajgce trdjkaty prostokatne

wysokos¢ dzieli podstawe na pot.
Zatem:
AD = E =5cm
2
CD = wysokos¢ tréjkata rownobocznego.

Wzdr na wysokosé w tréjkacie rownobocznym o boku a:

h :—a\/g = —10\/5 =53

2 2
Krok 2 — obwdd tréjkata ADC
Tréjkat ADC ma boki:
AD=5
DC=53

AC =10 (bok trojkata rownobocznego)

Zatem:
Obwéd = AD + DC + AC=5 + 543 + 10 = 15 + 543 cm

D. (15+5\/§)cm



NOWY EGZAMIN OSMOKLASISTY -
REPETYTORIUM MATEMATYKA - ROZWIAZANIA

Zadanie 15. (0-1)
W trojkacie KLM poprowadzono wysokos¢ KN. Dhlugosci niektorych odcinkow opisano za
pomoca wyrazen algebraicznych: IKLI = 2y, ILM| = 2x, IKN| =k + 1.

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.
Pole trojkata KLM opisano wyrazeniem

A x(k+ 1) B. 2x(k + 1) C.y(k+1) D. 2y(k +1)

Wzory:

KL| =2y

ILM| = 2x

|KN| = k + 1 — wysokos¢
Wysokos¢ KN jest prostopadta do boku LM — wiec to nasza wysoko$¢ h do podstawy LM.
Pole tréjkata:

P=% - podstawa - WVSOkOS'C'=%'2X'(k+1):"(k+1)

A. x(k+1)
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2021

Zadanie 13. (0-1)
Prostokat ABCD podzielono odcinkiem EF na dwa prostokaty. Odcinek EF ma dtugos¢ 11 cm,

2
a odcinek ED ma dtugos¢ 2 cm. Pole prostokata EFCD stanowi - pola prostokata ABCD.

C

f:

A B

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli

jest fatszywe.
Pole prostokata ABCD jest rowne 77 cm?. P F
Odcinek AE ma dtugosc¢ 7 cm. P F
Dane:

odcinek EF = 11 cm (to szeroko$¢ prostokata)

odcinek ED = 2 cm (to wysokos¢ gérnego prostokata EFCD)
2

pole prostokata EFCD to 3 pola prostokata ABCD

Krok 1 — pole prostokata EFCD
Poep=11-2=22cm?

2
To stanowi = pola catego prostokata:

2 22.7
7-P =22cm=P,,, == =77cm’

ABCD

Zdanie pierwsze jest prawdziwe.

Krok 2 — wysokosc¢ catego prostokata
Catkowite pole: -
P=a-h=11-h=77:h=H=7cm

Odcinek AE to dolna czes¢ wysokosci:
AE=7-2=5cm

Zdanie jest fatszywe.

P,F
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Zadanie 14. (0—1)
Bok rombu ma dlugos¢ 17 cm, a jedna z jego przekatnych ma dtugosé 30 cm.

Dokoncz zdanie. Wybierz wtasciwg odpowiedz sposréd podanych.
Pole tego rombu jest rowne

A. 120 cm? B. 240 cm? C. 255 cm? D. 480 cm?

Dane z zadania:
bok rombu: a =17 cm
jedna z przekatnych: e=30cm

Krok 1 — wzdér na pole rombu z przekgtnymi

Mamy tylko jedna przekatna: d; = 30.
Musimy znalez¢ druga przekatna d.,.

Krok 2 — romb dzielony przekgtnymi tworzy cztery trojkaty prostokatne.
Przekatne przecinajg sie pod katem prostym i dzielg sie na potowy.

Tworzg sie tréjkaty prostokatne o przyprostokatnych:

—=15cm

SN

A przeciwprostokatna to bok rombu: 17 cm.
Z twierdzenia Pitagorasa:

2
[i) +15°=17°
2

d 2
[?2) =289-225=64

YRS
Il
)

Q
I

,=16
Krok 3 — obliczenie pola

p:%.ao.16=42£=240cm2

B. 240 cm?
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Zadanie 17. (0-3)
Na rysunku pokazano plan dwoéch drég, ktérymi Ula chodzi do szkoly.

dom Uli k 800 m \\

N
> N
N 600 m
N

Legenda N

— droga A S N

=— = == droga B :D

szkota

Przyjmij, ze Ula porusza sie ze stata predkoscia 4 kTm Oblicz, o ile minut krécej Ula idzie

do szkoly droga B niz drogg A. Zapisz obliczenia.

Dane z tresci:
droga A: najpierw 800 m w prawo, potem 600 m w dét = razem: 800 + 600 = 1400 m

droga B: odcinek przekatnej w tréjkacie prostokgtnym
predkosé Uli: 4 km/h

Krok 1 — oblicz dtugosc¢ drogi B (przekatna)
To przeciwprostokatna tréjkata prostokatnego, korzystamy zatem z twierdzenia Pitagorasa:

droga B =+/800 +600% = /640000 -+ 360000 = /1000000 =1000m
Krok 2 — oblicz czas przejscia obu drég
Predkosé: 4 km/h

s(droga)
V (predkosé)

Droga A (1400 m = 1,4 km):

W2zér na czas: t =

1,4

t =0,35h
4

A

Droga B (1000 m = 1km):

1
t,===0,25h
4

Krok 3 — rdznica czasu
0,35h-0,25h=0,1h

Proszg nas o podanie tego czasu w minutach, a skoro jedna godzina to 60 minut, to:
0,1-60 min=6 min

Ula idzie do szkoty drogg B o 6 minut krécej niz drogg A.
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Zadanie 19. (0-3)
Na rysunku przedstawiono kwadrat ABCD o polu 400 cm?. Figure te podzielono na
kwadrat K1 o polu 49 cm? i kwadrat K: oraz figure F (patrz rysunek).

D C

K>

A B

Oblicz obwéd figury F. Zapisz obliczenia.

Bok duzego kwadratu ABCD
Pole wynosi 400 cm?
Dtugos¢ boku obliczamy ze wzoru P = g?

a=+/400=20cm

Bok kwadratu K,
Pole K, to 49 cm*wiec:

a,= \/E =7cm
Bok kwadratu K,
Kwadrat K, uzupetnia bok BC duzego kwadratu (20 cm), po odjeciu boku K; (7 cm):

a,=20cm—-7cm=13cm

Obwad figury F
Z rysunku widac, ze po zsumowaniu odpowiednich krawedzi figury otrzymujemy

20cm+7cm+13cm+6cm+7cm+13cm =66 cm

Obwdéd figury F jest rowny 66 cm.
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, V 2021

Zadanie 12. (0-1)
W trojkacie ABC narysowano dwie wysokosci: CD i AE, jak na rysunku. Kat rozwarty pomiedzy
tymi wysokosciami jest rowny 138°.

C

138°

a)
A D B

Jaka miare ma kat a zaznaczony na rysunku? Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod
podanych.

A. 38° B. 42° C.45° D. 48°

Krok 1 — co to znaczy ,kat miedzy wysokoSciami”?
Wysokosci AE i CD sg prostopadte odpowiednio do bokdw BCi AB.
Zatem kat miedzy tymi wysokosciami (138°) to kat pomiedzy prostymi prostopadtymi do bokéw BCi AB.

Czyli:
kat miedzy wysokosciami = kat rozwarty utworzony przez proste prostopadte do bokéw AB i BC
ten kat jest dopetnieniem kata A do 180°.

Zwréémy teraz uwage, ze kat ESD oraz ASD to katy przylegte, czyli takie, ktérych fgczna miara jest réwna 180°.
Skoro tak, to kat ASD ma miare:
|«ASD|=180°—138°=42°

Spéjrzmy teraz na tréjkat prostokatny ADS. Skoro kat ASD ma miare 42°, to:
o =180°—90° —42° =48°
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Zadanie 19. (0-3)
Dany jest prostokat ABCD o wymiarach 12 cm i 16 cm. Odcinek AC jest przekatna tego

prostokata. Odcinek DS jest wysokoscia tréjkata ACD (patrz rysunek).
D C

A B

Oblicz dtugos$¢ odcinka DS. Zapisz obliczenia.

Dane z tresci:
prostokat ABCD
wymiary:
AB =16 cm (dtuzszy bok)
AD =12 cm (krétszy bok)
przekatna: AC
DS jest wysokoscig tréjkata ACD, poprowadzong z wierzchotka D do boku AC.
Krok 1 — oblicz dtugosc¢ przekatnej AC
AB=16cm,AD=12cm
AC =+/12° +16” =+/144 +256 =+/400 =20 cm
Krok 2 — oblicz pole trojkata ACD
1 2
P=§-12-16=96cm
Krok 3 — oblicz wysokos¢ DS

96:%-20-DS:96:10-DS

=DS=9,6cm

Dtugosé odcinka DS wynosi 9,6 cm.
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Geometria przestrzenna

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 14. (0-1)
Cztery jednakowe drewniane elementy, kazdy w ksztalcie prostopadioscianu o wymiarach
2 cm x 2 cm X 9 cm, przyklejono do metalowej ptytki w sposob pokazany na rysunku I.

gipsowy odlew

/

Rysunek | Rysunek 11

W ten sposob przygotowano forme, ktorag wypelniono masa gipsowa, i tak otrzymano gipsowy
odlew w ksztatcie prostopadto$cianu, pokazany na rysunku II.

Uzupehij zdania. Wybierz odpowiedz sposrod oznaczonych literami A i B oraz
odpowiedz sposrod oznaczonych literami C i D.

Objetos¢ drewna, z ktoérego zbudowano forme, jest rowna .

A. 144 cm® B. 36 cm’
Objetos¢ gipsowego odlewu jest rowna .
C. 162 cm’ D. 98 cm’

Tre$¢ zadania:
mamy 4 jednakowe drewniane prostopadfosciany o wymiarach: 2cm x 2 cm x 9cm
z tych elementéw zbudowano ramke (forme), ktérg zalano gipsem
na rysunku Il widac¢ gipsowy odlew — to petny prostopadtoscian.

Krok 1 — oblicz objetos¢ jednego elementu drewnianego
Vioeek=2-2-9=36cm3

4 takie elementy:
% =4-36=144cm?

drewno

A. 144 cm?3
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Krok 2 — objetos¢ catego gipsowego odlewu
Zauwaz, ze ksztatt gipsowego odlewu na rysunku Il to petny prostopadtoscian, ktory ,uzupetnia” pustg przestrzen
wewnatrz ramki.

A zatem:
caty odlew = ,, drewniana forma z dziurg” + ,wypetniona dziura”.
czyli gipsowy odlew = cata bryta (w tym ,, dziura” = miejsce po drewnie).

Z rysunku:
odlew ma wymiary:
wysokosé =2 cm
szeroko$¢ =7 cm
dtugos¢ =7 cm

Obliczamy objetos¢ odlewu:
V osew= =7-7-2=98cm?

odlew — VY petny prostopadtoscian

D. 98 cm?3

Zadanie 15. (0-1)

Na rysunkach przedstawiono ostrostup prawidtowy

1 graniastostup prawidlowy. Wszystkie krawedzie obu
bryt sa jednakowej dlugosci.

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

Suma dlugosci wszystkich krawedzi ostrostupa jest wieksza niz suma
L ) . . P F
dhugosci wszystkich krawedzi graniastostupa.

Calkowite pole powierzchni ostrostupa jest wieksze niz catkowite pole P F
powierzchni graniastostupa.

Suma dtugosci wszystkich krawedzi ostrostupa jest wieksza niz suma dfugosci wszystkich krawedzi graniastostupa.

Ustal oznaczenie dtugosci krawedzi:
kazda krawedz ma dtugosc a

Policz krawedzie ostrostupa prawidtowego czworokatnego:
4 krawedzie podstawy
4 krawedzie boczne
4 + 4 = 8 krawedzi
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Policz krawedzie graniastostupa prawidtowego tréjkatnego:
3 krawedzie gérnej podstawy
3 krawedzie dolnej podstawy
3 krawedzie boczne
3+ 3+ 3 =9 krawedzi

Wyznacz sumy dfugosci krawedzi
Sost. = 80
Syran. = 90

gran.

Poréwnaj:
8a < 9a

Zatem zdanie jest fatszywe.
Catkowite pole powierzchni ostrostupa jest wieksze niz catkowite pole powierzchni graniastostupa.
Jaka jest réznica miedzy kwadratem a tréjkatem réwnobocznym o tej samej krawedzi a?
kwadrat: a?

trojkat rownoboczny: tylko 0,433 a? (mniej niz potowa pola kwadratu)

Ile takich $cian ma kazda bryta?

Bryta kwadraty tréjkaty
Ostrostup 1 4
Graniastostup 3 2

Co z tego wynika?
graniastostup ma o 2 kwadraty wiecej niz ostrostup
graniastostup ma o 2 tréjkaty mniej niz ostrostup
zamiana kazdego tréjkata na kwadrat zwieksza pole (bo kwadrat > tréjkat).

Whiosek
Skoro graniastostup , doktada” dwa wieksze kwadraty i ,,zdejmuje” dwa mniejsze tréjkaty, jego powierzchnia cat-

kowita musi by¢ wieksza.

Drugie zdanie jest wiec fatszywe.

F,F
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Zadanie 18. (0-2)

Cztery jednakowe prostopadtoscienne klocki, kazdy o wymiarach 2 cm % 1 cm % 1 cm, utozono

tak, jak przedstawiono na rysunku.

Nastepnie do tej budowli dotozono szescienne klocki o krawedzi dtugosci 1 cm tak, aby powstat

prostopadto$cian najmniejszy z mozliwych.

Uzupelnij zdania. Wpisz w kazda luke¢ odpowiednia liczbe.

Liczba szeSciennych klockoéw o krawedzi dlugosci 1 cm, ktore nalezy dotozy¢ do budowli, jest

rOwna . Najmniejszy z mozliwych prostopadtoscianow, ktory w ten sposob otrzymano,

ma wymiary cm X cm X cm.

Krok 1 — ustalenie wymiaréw docelowego prostopadtoscianu
Po uzupetnieniu brakujgcych klockéw cata bryta ma tworzy¢ szescian o krawedzi:
3cm x 3cm x 3cm

Krok 2 — objetos¢ docelowej bryty
Vcafkowfta =3cm-3cm-3cm=27cm?

Krok 3 — objetos¢ klockéw juz wstawionych

W bryle lezg cztery prostopadtosciany o wymiarach 2cm x 1 cm x 1 cm.
Vigen=2cm-1cm-1cm=2cm?

Vieern=4 -2 cm*=8 cm?

Krok 4 — objetos¢ pustej przestrzeni
Vouste = 27 cm*— 8 cm®= 19 cm’®

Krok 5 — przeliczenie na szescienne klocki 1 cm?
Kazdy dodatkowy klocek ma objetos¢ 1 cm?, wiec liczba potrzebnych klockdw to:

= =19
1

Liczba szesciennych klockéw: 19
Wymiary prostopadtoscianu: 3cm x3 cm x 3 cm
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2019

Zadanie 14. (0-1)
W koszu byty 203 jednakowe szeScienne klocki. Zbudowano z nich mozliwie najwigkszy

szescian, a pozostate odtozono.

Ile klockow odlozono? Wybierz wlasciwa odpowiedz sposrod podanych.

A. 150 B. 125 C.78 D. 53

Krok 1 — objetosc¢ szescianu (czyli liczba klockow = n?)
Szukamy najwiekszej liczby catkowitej n, dla ktorej:
n*<203

Sprawdzamy po kolei:
53=125

63=216 <« za duzo

Najwiekszy mozliwy szescian ma:
5.5.5=125 klockéw

Krok 2 — oblicz, ile klockéw odtozono
203 -125=78

C.78

Zadanie 15. (0-1)
Na rysunku przedstawiono fragment siatki ostrostupa prawidtowego czworokatnego.

50 cm

40 cm
50 cm

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.
Suma dhugosci wszystkich krawedzi tego ostrostupa jest rowna

A. 560 cm B. 360 cm C. 260 cm D. 220 cm
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Krok 1 — policzmy liczbe krawedzi
4 krawedzie podstawy (kwadrat) - 4 - 40 cm
4 krawedzie boczne (od wierzchotka do kazdego wierzchotka podstawy) — 4 - 50 cm.

Krok 2 — oblicz sume dtugosci wszystkich krawedzi
4-40+4-50=160+200=360cm

B. 360 cm

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2020

Zadanie 21. (0-3)

Pudeltko w ksztalcie prostopadloscianu o wymiarach przedstawionych na rysunku
zawiera 32 czekoladki. Kazda czekoladka ma ksztalt prostopadloscianu o wymiarach
2 cm, 2 cm i 1,5 cm. Ile procent objetosci pudelka stanowi objetos¢ wszystkich
czekoladek? Zapisz obliczenia.

1

24 cm

A
v

16 cm

Dane z tresci:
wymiary pudetka:
2dcm x 16cm x 2,5cm
liczba czekoladek: 32
wymiary jednej czekoladki:
2cmx2cmx1,5cm

Krok 1 — objetos¢ pudetka
Vpudefko =24-16- 2,5 =960 cm3

Krok 2 — objetos¢ jednej czekoladki
chekoladka: 2-2- 115 =6 Cm3

Krok 3 — objetos¢ wszystkich czekoladek
32-6=192cm?

Krok 4 — oblicz, ile procent objetosci pudetka zajmuja czekoladki

192 100% =20%
960

Czekoladki stanowig 20% objetosci pudetka.
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2020

Zadanie 9. (0-1)
Na kartonowej siatce szescianu Mariusz nakleit 6 figur tak, jak pokazano na rysunku. Nastepnie

z tej siatki skleil kostke.

AONR

Ktory rysunek przedstawia kostke sklejona przez Mariusza? Wybierz wlasciwa
odpowiedz sposrod podanych.

(0 O RO 08

ROZWIAZANIE:

Zwracamy uwage na przeciwlegte sciany:

e czarny trojkat i czarny kwadrat — przeciwlegte,
e czarne kofo i biaty tréjkat — przeciwlegte

* biate koto i biaty kwadrat — przeciwlegte

Zatem zadne z tych par nie moga znajdowac sie obok siebie na gotowej kostce.

Sprawdzmy odpowiedzi:

A: Biaty okrag i biaty tréjkat obok siebie % (sg przeciwlegte).

B: Czarne koto i biaty trdjkat obok siebie % (biaty tréjkat ma byé naprzeciw czarnego kota).
C: Czarny tréjkat, czarne koto i biaty kwadrat — wszystko sie zgadza v

D: Biaty okrag i biaty kwadrat obok siebie % (a sg przeciwlegte).

ODPOWIEDZ:

C
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Zadanie 21. (0-3)
Podstawa ostroslupa o wysokosci H jest kwadrat. Na rysunku przedstawiono siatke
i podano dlugosci niektorych krawedzi tego ostrostupa.

B 13 cm

Oblicz objetosé tego ostrostupa. Zapisz obliczenia.

Podstawg ostrostupa jest kwadrat, a jego wysokos¢ to H. Z rysunku:
krawedz boczna ma dtugos¢ 13 cm
odlegto$¢ od srodka podstawy do wierzchotka kwadratu (czyli potowa przekatnej) to 5 cm.

Krok 1 — rozpoznaj tréjkat prostokatny

Spéjrzmy na jeden z tréjkatéw bocznych ostrostupa. Mamy tréjkat prostokatny:
jedna przyprostokatna: 5 cm
przeciwprostokatna: 13 cm
druga przyprostokatna: H — szukana wysokos$¢ ostrostupa.

Uzyjemy twierdzenia Pitagorasa:
H? + 52 =132

H*+ 25 =169

H>=169 —25=144

H=12cm

Wysokos¢ ostrostupa to 12 cm.
W?zér na objetosc¢ ostrostupa:

Podstawiamy:

v=§-25-12=100cm3

Objetos¢ ostrostupa wynosi 100 cm?,
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2021

Zadanie 15. (0-1)

Dwa szes$ciany — jeden o krawedzi 2 i drugi o krawedzi 3 — pocieto na szesciany o krawedzi 1.
Z otrzymanych  sze$cianéw  zbudowano prostopadioscian. Zadna $ciana  tego
prostopadtoscianu nie jest kwadratem.

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwag odpowiedz sposréd podanych.

Pole powierzchni zbudowanego prostopadtoscianu jest rowne

A. 35 B. 47 C.9% D. 142

Krok 1 — policz, ile matych szesciandéw powstato:
z szescianu o krawedzi 2:

2

- 2 - 2 =8 matych szeScianéw

z szescianu o krawedzi 3:

3

- 3 - 3 =27 matych sze$cianow

Razem: 8 + 27 = 35 matych szescianéw

Krok 2 — zbuduj prostopadtoscian z 35 szeScianéw

Musimy znalez¢ takie wymiary (a, b, c), zeby:

a-b-c=35

i zadne dwie dtugosci nie mogg by¢ réwne (bo zadna $ciana nie jest kwadratem).

Rozktad liczby 35:
35=5.7-1

Mozemy utozy¢ prostopadtoscian o wymiarach: 1 x5 x 7.

Krok 3 — oblicz pole powierzchni prostopadtoscianu
wzor:
P=2(ab+ bc + ac)

Podstawiamy:
P=2(1-5+5-7+1-7)=2(5+35+7)=2-47=94

C.94
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, V 2021

Zadanie 14. (0-1)
Skrzynia ma ksztalt prostopadio$cianu. Podioga skrzyni ma wymiary 1,5 m i1,2 m,

3
a wysokos$¢ skrzyni jest rowna 1 m. Piasek wsypany do skrzyni zajmuje 2 jej pojemnosci.

lle metréow szesciennych piasku wsypano do skrzyni? Wybierz wiasciwa odpowiedz
sposrod podanych.

A.1,8m3 B. 0,45 m? C.1,35md D.24m?

Krok 1 — oblicz objetos¢ skrzyni
Wzér na objetos¢ prostopadtoscianu:
V=a-b-h

Podstawiamy:
V=15-12-1=18m?

Catkowita objetos¢ skrzyni to 1,8 m3.

Krok 2 — oblicz objetosc piasku (% objetosci)

3-1,8
4

3
Objeto$¢ piasku :Z'1,8: =1,35m’

C.1,35m?

Zadanie 15. (0-1)
Stas ma dwa jednakowe klocki w ksztalcie ostrostupa prawidtowego czworokatnego, kazdy

o polu powierzchni catkowitej 80 cm?. Podstawa i $ciana boczna klocka majg rowne pola. Stas
skleit oba klocki podstawami tak, jak na rysunku.

Y

Jakie pole powierzchni ma bryla otrzymana przez Stasia? Wybierz wtasciwg odpowiedz
sposrod podanych.

A. 112 cm? B. 128 cm? C. 144 cm? D. 160 cm?



NOWY EGZAMIN OSMOKLASISTY -
REPETYTORIUM MATEMATYKA - ROZWIAZANIA

Krok 1 — co wiemy o jednym ostrostupie?
Sktada sie z:

1 podstawy

4 tréjkatnych scian bocznych.

Razem 5 scian. Wiemy tez:
pole catkowite = 80 cm?
podano, ze pole podstawy = pole jednej $ciany bocznej.

Oznaczmy:
X — pole podstawy
poniewaz wszystkie Sciany boczne majg réwne pole x, mamy 4 takie Sciany.

Wiec:
X+ 4x=5x=80

:>x=%=16cm2

Pole podstawy = 16 cm?
Pole kazdej $ciany bocznej = 16 cm?

Krok 2 — zbudowana bryta (sklejone podstawy)
Po sklejeniu dwdch ostrostupdw podstawy nie sg widoczne — nie liczymy ich do pola powierzchni.
Mamy wiec:

2 ostrostupy

kazdy ma 4 Sciany boczne

kazda z tych $cian ma pole 16 cm?.

Razem:
2-4.-16=8-16=128cm?

B. 128 cm?
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Wprowadzenie do kombinatoryki
i rachunku prawdopodobienstwa

m CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 10. (0-1)

Do gry planszowej uzywane sa dwa baczki o ksztattach przedstawionych na rysunkach. Kazdy
baczek po zatrzymaniu na jednym boku wielokata wskazuje liczbg umieszczong na jego tarczy.
Na rysunku I baczek ma ksztalt pigciokata foremnego z zaznaczonymi liczbami od 1 do 5. Na
rysunku II baczek ma ksztalt sze§ciokata foremnego z zaznaczonymi liczbami od 1 do 6.

& @
@

Rysunek I Rysunek I1

EN

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

Prawdopodobienstwo otrzymania liczby wigkszej niz 3 na baczku z rysunku I

. . o1
jest wigksze niz 5

Uzyskanie nieparzystej liczby na baczku z rysunku I jest tak samo P F
prawdopodobne, jak uzyskanie nieparzystej liczby na baczku z rysunku II.

Mamy dwa baczki:
rysunek | — bgczek w ksztatcie pieciokata (5 bokéw); liczby: 1, 2, 3,4, 5
rysunek Il — bgczek w ksztatcie szesciokata (6 bokow); liczby: 1, 2, 3, 4, 5, 6.

1
Prawdopodobieristwo otrzymania liczby wiekszej niz 3 na bgczku z rysunku | jest wieksze niz >
Rysunek | —liczby: 1, 2, 3,4, 5
lle liczb > 3? — dwie liczby: 4i5

_ liczby wigkszeniz3 _ 2

o . - Or 4
wszystkie liczby 5

Czy to wiecej niz %? Nie! To zdanie jest fatszywe.
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Uzyskanie nieparzystej liczby na bgczku z rysunku | jest tak samo prawdopodobne, jak uzyskanie nieparzystej liczby
na bgczku z rysunku Il.

Rysunek I —liczby: 1, 2,3,4,5

Nieparzyste: 1, 3,5 — 3 liczby

p==
5

Rysunek Il —liczby: 1, 2,3, 4,5, 6
Nieparzyste: 1, 3,5 — 3 liczby

p-3_1
6 2

3 1
Czy i = E? Nie! To zdanie réwniez jest fatszywe.

F,F

w CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2021

Zadanie 9. (0-1)
Na festyn przygotowano loterie, w ktorej byto 120 loséw, w tym 80 wygrywajacych. Przed
rozpoczeciem festynu dotozono jeszcze 20 loséw wygrywajgcych i 20 przegrywajgcych.

Czy prawdopodobienstwo wyciggniecia losu wygrywajacego w tej loterii zmienito sie
po dotozeniu loséw? Wybierz odpowiedz A albo B i jej uzasadnienie sposréd 1., 2.

albo 3.
1 réznica liczby loséw wygrywajacych i przegrywajgcych po
A. | Tak, " | dotozeniu losow jest taka sama jak na poczatku.
dotoz tyl losé j h
poniewaz | 2. ofozono ye samo loséw wygrywajgcych co
przegrywajgcych.
B. | Nie, 3 zmienit sie stosunek liczby loséw wygrywajgcych do liczby
" | wszystkich losow.
Dane:

poczatkowo: 120 loséw, w tym 80 wygrywajgcych
dodano 40 loséw: 20 wygrywajacych i 20 przegrywajacych.
Czy zmienito sie prawdopodobienstwo wyciggniecia losu wygrywajgcego?

Obliczamy:
Przed dotozeniem:
80 2

P = —_— =
pzed 120 3

Po dotozeniu:

Dodano po réwno:
80 + 20 = 100 wygrywajacych
120 + 40 = 160 loséw ogdtem.
100 10 5

7160 16 8
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Sprawdzmy:

2 16 5 15 16 _15

3 24’8 24’24 24

Czyli: prawdopodobienstwo sie zmniejszyto.
A. Tak, poniewaz 3. zmienit sie stosunek liczby loséw wygrywajgcych do wszystkich losow.

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, V 2021

Zadanie 11. (0-1)
W pewnej loterii ws$rod 150 loséw co szdsty byt wygrywajacy, a pozostate losy byty puste.
Wyciggnieto 30 losoéw i zaden z nich nie byt wygrywajacy.

Uzupetnij zdania. Wybierz odpowiedz sposréd oznaczonych literami A i B oraz
odpowiedz sposréd oznaczonych literami C i D.

Na loterie przygotowano loséw wygrywajgcych.

A. 120 B. 25

Wyciggnieto jeszcze jeden los. Prawdopodobienstwo tego, ze bedzie to los wygrywajgcy,

wynosi E .

25 25

" 120 " 125

Dane:

150 loséw, co szdsty wygrywajacy

wyciggnieto 30 losdw — zaden nie byt wygrywajacy.
Krok 1 —ile byto loséw wygrywajacych?

150 .
Co szésty — = =25 wygrywajacych loséw

B. 25

Krok 2 — obliczamy prawdopodobiernstwo
Po wyjeciu 30 pustych loséw — zostato 120 loséw, w tym dalej 25 wygrywajgcych.
Prawdopodobienistwo, ze kolejny los bedzie wygrywajacy:

p_ 25
120

2
cp=2

T120
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Odczytywanie danych,
elementy statystyki opisowej

m CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 9. (0-1) ;
Panstwo Nowakowie maja trzy corki i jednego syna. Srednia wieku wszystkich dzieci panstwa
Nowakow jest rowna 10 lat, a Srednia wieku wszystkich corek jest rowna 8 lat.

Ile lat ma syn panstwa Nowakow? Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.

A.9 B.11 C.12 D. 16

Panstwo Nowakowie majg trzy corki i jednego syna:
Srednia wieku wszystkich 4 dzieci wynosi 10 lat
Srednia wieku samych cérek wynosi 8 lat.

Oznaczenia:

s —wiek syna
¢, C, C;— wiek pierwszej, drugiej i trzeciej corki

Srednia wieku wszystkich dzieci:

C,+C,+C,+s
42 3 ~=10=¢+C,+C,+5=40

Srednia wieku wszystkich cérek:

c,+¢,+¢,

3 =8=c¢, +C,+tc,+5=24

Obliczenie wieku syna:
s=40-24=16

Wiek syna: 16 lat.

D. 16
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Zadanie 21. (0-3)

Ania postanowila pojecha¢ autobusem do babci do miejscowosci Sokétka. Z domu wyszia
o godzinie 8:00, kilka minut czekala na przystanku, a nast¢pnie jechala autobusem. Do
Sokolki dotarta o godzinie 9:30 i tam na przystanku spotkala si¢ z babcig. Na wykresie
W sposob uproszczony przedstawiono zaleznos¢ predkosci, z jaka poruszala si¢ Ania, od

czasu.

predkos¢ 4

7

60 km/h +

6 km/h -pre—

[ E—]

8:00 8:10 8:15 9:30

—> godzina

Oblicz dlugos¢ trasy pokonanej przez Ani¢ od wyjscia z domu do chwili spotkania
z babcia. Zapisz obliczenia.

Odcinek Czas trwania Predkos¢ Obliczenia dystansu
8:00-8:10

I. marsz do przystanku . 6 km/h s, :6-Ezlkm
(10 min) 60

. . 8:10-8:15
Il. oczekiwanie (5 min) 0 km/h 5,=0
. 8:15-9:30 _n 15 _
Ill. jazda autobusem (1 h 15 min = 75 min) 60 km/h s, =60 %h =60-1,25=75km

Catkowita dtugosc¢ trasy:

S =S; +S,+S;=1km+0km+75km=76 km

Ania pokonata tgcznie 76 km od wyjscia z domu do spotkania z babcig.
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m CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2019

Zadanie 7. (0-1)
W pewnej firmie zatrudnionych jest wigcej niz 10 pracownikow. Potowa z nich zarabia po
3000 z1, a druga potowa — po 4000 zt.

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

Srednia arytmetyczna zarobkow w tej firmie jest rowna 3500 zt. P F

Gdy z pracy w tej firmie zrezygnuja dwie osoby, z ktérych jedna zarabia
3000 z1, a druga 4000 zt, to $rednia arytmetyczna zarobkow si¢ nie zmieni.

Srednia arytmetyczna zarobkéw w tej firmie jest rowna 3500 zt.
Zatézmy, ze w firmie pracuje n oséb.

Z tresci wynika, ze:
n>10

liczba pracownikéw jest parzysta (bo potowa zarabia 3000 zt, a potowa 4000 zf)
oznaczmy n = 2k (k oséb po 3000 zt i k oséb po 4000 zt).

Srednia arytmetyczna zarobkéw:

M k-3000+ k -4000
2k

=3500 zt
To zdanie jest prawdziwe.
Gdy z pracy zrezygnujq dwie osoby (jedna 3000 zt, druga 4000 zt), to srednia arytmetyczna zarobkow sie nie zmieni.
Czy $rednia zmieni sie po odejsciu dwéch osob?
Odpada jedna osoba z grupy 3000 zt i jedna z grupy 4000 zi.
nowa liczba pracownikéw: n — 2 =2k — 2 = 2(k-1)
nowa suma zarobkéw:

Spowe = Soerwome— (3000 + 4000) = 3500n — 7000 = 3500(n-2)

Nowa srednia:
~3500(n-2)

owe = =3500
n-—2

Jest doktadnie taka sama jak przedtem.

To zdanie jest prawdziwe.

PP
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Zadanie 16. (0-2)

Na diagramie przedstawiono informacje, jaki procent meczéw w ciagu catego sezonu druzyna
pitkarska zakonczyta wygrana, jaki — przegrana, a jaki — remisem.

mecze
wygrane

mecze 25%

zremisowane
45%

mecze
przegrane

W ciagu calego sezonu druzyna wygrala 10 meczow. Ile meczéw w sezonie ta druzyna
przegrala? Zapisz obliczenia.

ROZWIAZANIE:

Z diagramu:

° mecze wygrane —25%

° mecze zremisowane —45%

° mecze przegrane = 100% — 25% — 45% = 30%.

Skoro 25 % wszystkich spotkan to 10 wygranych, to:

0,25-n=10=>n= 10 =40
0,25

n =40 — tyle meczéw druzyna rozegrata w sezonie.

przegrane = 30% -40 = 0,30-40 = 12

ODPOWIEDZ:

Druzyna przegrata 12 meczOw w ciggu catego sezonu.
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2020

Zadanie 1. (0-1)

Na diagramie kotowym przedstawiono procentowy udziat sokéw o réznych smakach, ktore
zostaly sprzedane podczas festynu. Najmniej sprzedano soku pomidorowego, tylko
15 kartonow, a najwiecej — soku jabtkowego.

sok
sok pomidorowy
grejpfrutowy
30,0%
sok
sok jabtkowy
pomaranczowy 37,5%
20,0%

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli
jest falszywe.

Sprzedano 1acznie 125 kartonow sokow. P F

Sprzedano o 30 kartonéw wigcej soku jabtkowego niz pomidorowego. P F

Krok 1 — odczyt z diagramu
sok pomidorowy stanowi 100% — 30% — 20% — 37,5% = 12,5% sprzedazy (najmniejszy kawatek)
w tresci podano, ze tych sokdw sprzedano 15 kartondw.

Krok 2 — wyznaczenie liczby kartondw przypadajacych na 1%

15kartonéw 5

1% = =
12,5% 0,125

=1,2kartonu

Krok 3 — obliczenie tgcznej liczby kartonéw

100% - 1,2 kartonu = 120 kartondw

Sprzedano tgcznie 125 kartondw sokow.

tacznie sprzedano 120, a nie 125 kartondw = zdanie jest fatszywe.
Sprzedano o 30 kartonow wiecej soku jabtkowego niz pomidorowego.

Krok 4 — obliczenie liczby kartonéw soku jabtkowego
Udziat soku jabtkowego: 37,5%.
37,5% -120=0,375 - 120 = 45 kartonow
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Krok 5 — obliczenie réznicy miedzy sokiem jabtkowym a pomidorowym
45 kartonow (jabtkowy) — 15 kartonéw (pomidorowy) = 30 kartonéw
Réznica wynosi doktadnie 30 kartondéw = zdanie jest prawdziwe.

F,P

Zadanie 15. (0-1)
Srednia arytmetyczna dwéch ocen Janka z matematyki jest rowna 3,5.

Jaka trzecia ocen¢ musi uzyska¢ Janek, by Srednia jego ocen byla réwna 4? Wybierz
wlasciwa odpowiedz sposrod podanych.

A.3 B. 4 C.5 D.6

W tresci zadania czytamy, ze $rednia arytmetyczna dwdch ocen Janka z matematyki wynosi 3,5. Taki wynik oznacza,
iz suma tych dwdch ocen jest réwna 7, poniewaz liczbe 3,5 nalezy pomnozy¢ przez 2.
Zatdézmy teraz, ze x to trzecia ocena, ktérg Janek otrzyma na kolejnym sprawdzianie. Chcemy, aby srednia trzech
ocen osiggneta wartos¢ 4. Zapisujemy wiec réwnanie:
7+x
A |
3
Aby pozby¢ sie mianownika, mnozymy obie strony rownania przez 3; w rezultacie otrzymujemy:
7+x=12
Nastepnie odejmujemy 7 od obu stron rdwnania, dzieki czemu uzyskujemy:
x=5

C.5
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m CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2020

Zadanie 1. (0-1)
Rowerzysta uczestniczyt w rajdzie rowerowym. Cala tras¢ rajdu pokonal w ciggu czterech dni.
W tabeli ponizej przedstawiono dtugosci kolejnych etapow trasy, ktore przebyt kazdego dnia.

Dhugos¢ kolejnych
Dzien etapOw trasy
(w km)
poniedziatek 26
wtorek 27
sroda 21
czwartek 31

Uzupelnij ponizsze zdania. Wybierz odpowiedz sposrod oznaczonych literami A i B oraz
odpowiedz sposrod oznaczonych literami C i D.

W poniedziatek i wtorek rowerzysta przejechal facznie ﬂ dhugosci catej trasy rajdu.
A. wigcej niz 50% B. mniej niz 50%

W $rode rowerzysta przejechat n dtugosci calej trasy rajdu.

c.t D. .
4 5

Najpierw obliczam catkowitg dtugosé rajdu, dodajac odcinki z kazdego dnia:
26 km + 27 km + 21 km + 31 km =105 km

Poniedziatek + wtorek

W ciggu pierwszych dwdch dni kolarz przejechat:
26 km + 27 km =53 km

Potowa catej trasy to:

% - 105 km =52,5 km

Poniewaz 53 km > 52,5 km, w poniedziatek i wtorek zawodnik pokonat wiecej niz 50 % trasy. Wybieramy odpo-
wiedz A.

Sroda
W $rode trasa liczyta 21 km. Dziele te wartos¢ przez catkowitg dtugosé rajdu:

21
_:0'2:1
105 5

Zatem w Srode cyklista przejechat catej trasy. Wybieramy odpowiedz D.

A. wiecej niz 50 %

o
vl =
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Zadanie 8. (0-1)
Na diagramie przedstawiono wyniki (w centymetrach) uzyskane przez zawodnikow
uczestniczacych w finale konkursu skoku wzwyz.

numer zawodnika
N W AN ()] N ~J

196 197 198 199 200 201 202 203 204 205 206 207 208 209

wysokos¢ skoku w cm

Ilu zawodnikow uzyskalo wynik wyzszy od Sredniej arytmetycznej wynikow wszystkich
uczestnikow finalu tego konkursu? Wybierz wlasciwg odpowiedz sposréd podanych.

A.2 B.3 C.4 D.5

ROZWIAZANIE:

Krok 1 — pierwszej kolejnosci obliczamy $rednig wynikow
Z diagramu mozemy odczyta¢, ze zawodnicy (poczawszy od pierwszego) skoczyli:
200 cm, 205 cm, 202 cm, 206 cm, 208 cm, 198 cm, 202 cm

Skoro tak, to Srednia arytmetyczna wynikéw tych siedmiu zawodnikéw bedzie rowna:

¢y 200+205+202+206 +208 +198 +202
B 7

=203cm

Krok 2 — ustalenie, ilu zawodnikéw uzyskato wynik wyzszy niz srednia.
Wyzszy niz 203 cm uzyskali zawodnicy numer 2, 4 oraz 5, zatem sa to trzy osoby.

ODPOWIEDZ:
B.3
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2021

Zadanie 1. (0-1)
W szkole Adama w gazetce szkolnej ukazat sie artykut, dotyczgcy wyboru przez
osmoklasistow szkoty ponadpodstawowe;.

|| Gazetka szkolna
| co dalej, 6smoklasisto?

W naszej szkole w marcu przeprowadzono ankiete dla uczniéw

klas dsmych. Ankieta dotyczyta wyboru szkoty ponadpodstawowej.
Uczniowie wskazywali jedng z czterech proponowanych odpowiedzi.
Szesciu sposrod ucznidw, kidrzy oddali ankiete, nie zdecydowato sie
jeszcze na typ szkoty ponadpodstawowej.

Na diagramie przedstawiono wyniki tej ankiety.

W jakiej szkole zamierzasz kontynuowac nauke
po ukonczeniu szkoty podstawowej?

16%

Ow liceum ogolnoksztatlcgcym
Ow technikum

®w branzowej szkole | stopnia
Ojeszcze nie wiem

56%
Jas Kowalski }

24%

Ponizej zapisano trzy prawdziwe informacje.

I. Ankiete oddato tgcznie 150 uczniow.

Il. W ankiecie wzieli udziat wszyscy uczniowie klas dsmych.

lll. Ltacznie mniej niz potowa ucznidow biorgcych udziat w ankiecie zamierza kontynuowac
nauke w technikum lub w branzowej szkole.

Ktore z informacji — I, I, lll - wynikajg z analizy danych zamieszczonych w tresci
artykutu? Wybierz wiasciwa odpowiedz sposréd podanych.

A. Tylko I i Il B. Tylko I'i lll. C. Tylko Il'i lll. D. Wszystkie — I, Il i Il
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Krok 1 — sprawdzenie prawdziwosci informacji |

Z wykresu widac, ze facznie na liceum, technikum i szkote branzowg wskazato 56% + 24% + 16% = 96% ankietowa-
nych. Zatem niezdecydowani stanowig pozostate 4% badanych. Wiadomo, ze grupa ta liczyta 6 uczniéw, co pozwa-
la utozy¢ proporcje:

4% <> 6 0s0b

100% <> x 0sob

x= 2100 o
4

tacznie w ankiecie wzieto wiec udziat 150 ucznidw, a zatem informacja | jest poprawna.

Krok 2 — sprawdzenie prawdziwosci informacji Il

Tekst artykutu nie zawiera stwierdzenia, ze ankiete wypetnili absolutnie wszyscy dsmoklasisci. Nie ma wiec pod-
staw, by uznac informacje Il za wynikajgca z danych.

Krok 3 — sprawdzenie prawdziwosci informacji Il

Uczniowie planujgcy nauke w technikum lub w branzowej szkole | stopnia stanowig razem 24% + 16% = 40% bada-

nych. To rzeczywiscie mniej niz potowa uczestnikdow ankiety, wiec informacja Il jest prawdziwa.

Whiosek: z analizy danych przedstawionych w artykule wynikajg wytgcznie informacje | oraz Ill.

B. Tylko i lll.
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, V 2021

Zadanie 1. (0-1)
Na diagramie stupkowym przedstawiono liczby medali zdobytych na czterech letnich

igrzyskach olimpijskich przez reprezentacje Polski.

8
7
6
S5
g . zlote
S m srebrne
N
2 3 m brgzowe
2 I
1 I
0

2004 2008 2012 2016

Ocen prawdziwosé podanych zdan, dotyczacych medali zdobytych przez reprezentacje
Polski podczas letnich igrzysk olimpijskich w latach 2004-2016. Wybierz P, jesli zdanie
jest prawdziwe, albo F — jesli jest fatszywe.

Liczba zdobytych ztotych medali stanowi wiecej niz jedng trzecig liczby
. . P F
wszystkich zdobytych medali.

Podczas letnich igrzysk olimpijskich srednio zdobywano 3 zlote medale. P F

Krok 1 — sprawdzenie pierwszego zdania

Najpierw policzmy wszystkie zdobyte medale:
3+2+5+4+5+2+3+1+7+2+3+6=43

Ztotych medali byto:

3+4+3+2=12 12 1
Zatem udziat ztotych medali w catkowitym dorobku wynosi VX czyli odrobine mniej niz 3

1
Stwierdzenie, ze ztote krazki stanowity co najmniej 3 wszystkich medali, jest fatszywe.
Krok 2 — sprawdzenie drugiego zdania
Wiemy juz, ze na czterech igrzyskach zdobyto tgcznie 12 ztotych medali. Srednia liczba ztotych medali na jedne
igrzyska wynosi wiec:

12
Srednia =—=3
4

Drugie stwierdzenie jest wiec prawdziwe.

F,P
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Zadanie 10. (0-1) ;
Ala kupita trzy zeszyty i blok rysunkowy. Srednia arytmetyczna cen tych czterech artykutow
byta réwna 6 z. Zeszyty kosztowaty tacznie 15 zt.

lle kosztowat blok rysunkowy? Wybierz wtasciwg odpowiedz sposréd podanych.

A. 4zt B.5 z C.8z D.9 z

Srednia cena czterech artykutéw wynosi 6 zt, wiec faczny koszt to:
4-6zt=24z

Trzy zeszyty kosztowaty razem 15 zt, wiec blok rysunkowy kosztowat:
24zt - 15zt =9 zt

D. 9zt
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Zadania tekstowe

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, XII 2018

Zadanie 20. (0-3)

W wyborach na przewodniczacego klasy kandydowalo troje uczniow: Jacek, Helena
i Grzegorz. Kazdy uczen tej klasy oddal jeden wazny glos. Jacek otrzymal 9 glosow, co
stanowilo 36% wszystkich glosow. Helena otrzymala o 6 glosow wiecej niz Grzegorz.
Oblicz, ile glosow otrzymala Helena, a ile — Grzegorz. Zapisz obliczenia.

Krok 1 — ustalenie liczby wszystkich gtosow
Jacek otrzymat 9 gtoséw, co stanowito 36% wszystkich gtoséw.

9
9=36%zx=>x= =25
0,36

W klasie oddano wiec 25 waznych gtosdw.

Krok 2 — zapis zaleznos$ci miedzy gtosami Heleny i Grzegorza
Oznaczmy liczbe gtoséw Grzegorza przez g.
W tresci podano, ze Helena miata o 6 gtosow wiecej: h=g + 6.

Krok 3 — utozenie réwnania z sumy gtosow
9+(g+6)+g=25
2g+15=25=2g=10=g="5

Krok 4 — obliczenie gtoséw Heleny
h=g+6=5+6=11

Helena otrzymata 11 gtoséw. Grzegorz otrzymat 5 gtoséw.
@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2019

Zadanie 18. (0-2)

Adam zamowil bukiet zlozony tylko z gozdzikow i roz, w ktorym gozdzikow bylo 2 razy
wiecej niz roz. Jedna roza kosztowala 4 zl, a cena jednego gozdzika wynosila 3 zl. Czy
wszystkie kwiaty w tym bukiecie mogly kosztowa¢ 35 z1? Uzasadnij odpowiedz.

Oznaczenia:
Niech r bedzie liczbg réz w bukiecie. Skoro gozdzikdw jest dwa razy wiecej, to mamy 2r gozdzikéw.
Koszt bukietu w zaleznosci od r
réze: 4 zt - r=4r zt
gozdziki: 3 zt - 2r = 6r zt
tacznie bukiet kosztuje 4r + 6r = 10r zt
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Bukiet miat kosztowac 35 zt, wiec:

10r=35=r=3,5

Liczba kwiatéw nie moze by¢ utamkiem — powinna by¢ catkowita. Otrzymany wynik r = 3,5 jest sprzeczny z tym wy-
mogiem. Dlatego bukiet, w ktérym gozdzikow jest dwa razy wiecej niz réz, nie mégt mie¢ wartosci 35 zt.

Wszystkie kwiaty w tym bukiecie nie mogty kosztowaé 35 zt.

Zadanie 19. (0-3)
Z. okazji dnia sportu w godzinach od 9:00 do 12:00 przeprowadzono potowe z wszystkich
konkurencji zaplanowanych na caly dzien, a miedzy 12:00 a 14:00 — jeszcze

1
— z pozostalych. O godzinie 14:00 z powodu deszczu zakonczono zawody. W tym dniu

nie przeprowadzono 12 zaplanowanych konkurencji. Ile konkurencji planowano
przeprowadzié¢ podczas calego dnia sportu? Zapisz obliczenia.

Niech n oznacza taczng liczbe konkurencji zaplanowanych na caty dzierh zawodow.
Co wydarzyto sie do potudnia? L
Od godziny 9:00 do 12:00 przeprowadzono potowe wszystkich konkurencji, czyli En.

Pozostato wiec réwniez En konkurencji do rozegrania.

Co wydarzyto sie miedzy 12:00 a 14:007?
W tym przedziale czasowym zorganizowano jedng trzecig tego, co jeszcze zostato. To znaczy:

1(1 1
—| =n |==nkonkurencji
32 6

Podsumowanie dotychczas rozegranych konkurencji:
tacznie przeprowadzono do godziny 14:00:

1 1 2
—n+=n==n
2 6
Ile konkurencji nie odbyto sie do 14:007?
2 . e
Skoro rozegrane byto 5” , to nie rozegrano jeszcze:

n —%n = 1n konkurencji

W tresci zadania podano, ze ta liczba wynosi 12.
Wyznaczenie n:

1
—n=12
3

n=36

Planowano przeprowadzi¢ 36 konkurencji.
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2020

Zadanie 6. (0-1)
Oskar jest o 6 lat starszy od swoich braci blizniakdw. Obecnie Oskar i jego dwaj bracia maja
razem 42 lata.

Ile lat ma obecnie kazdy z blizniakow? Wybierz wlasciwg odpowiedz sposréod podanych.

A. 18 B. 16 C. 14 D. 12

Niech wiek kazdego z blizniakéw bedzie réwny t lat.

Wiek Oskara:
Oskar jest o 6 lat starszy, czylima t + 6 lat.

Suma:
taczny wiek trojki to 42 lata, stad:
t+t+(t+6)=42

Obliczenia:
3t+6=42
3t=36
t=12

Kazdy z blizniakéw ma 12 lat, a Oskar 18 lat.

D. 12

Zadanie 16. (0-2)

W tabeli podano cenniki dwoch korporacji taksowkowych. Naleznos¢ za przejazd sklada
si¢ z jednorazowej oplaty poczatkowej i doliczonej do niej oplaty zaleznej od dlugosci
przejechanej trasy.

Taxi ,,Jedynka” Taxi ,Dwojka”
Oplata poczatkowa 3,20 z1 8,00 z1
Cena za 1 km trasy 3,20 zk 2,40 z}

Pan Jan korzystal z Taxi ,,Jedynka”, a pan Wojciech — z Taxi ,,Dwéjka”. Obaj panowie
pokonali trase o tej samej dlugosci i zaplacili tyle samo. Ile kilometrow miala trasa,
ktora przejechal kazdy z nich? Zapisz obliczenia.

Niech x km oznacza dtugosc trasy pokonanej — takg samg dla obu pandw.
Koszt kursu w korporacji ,,Jedynka” (pan Jan):

optata startowa: 3,20 zt

dopftata za kazdy kilometr: 3,20 zt.
taczny rachunek Jana: 3,20 + 3,20 - x
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Koszt kursu w korporacji ,Dwdéjka” (pan Wojciech)
optata startowa: 8,00 zt
dopftata za kazdy kilometr: 2,40 zt.

taczny rachunek Wojciecha: 8 + 2,40 - x

Rownosc¢ kosztow i obliczenie x:

Poniewaz obaj zaptacili tyle samo, przyréwnujemy wyrazenia:
3,20 +3,20x =8 + 2,40x

Odejmujac 2,40x z obu stron i przenoszac wyrazy wolne:
0,80x= 4,80=x=6,0

Obaj klienci przejechali 6 kilometrow.

Zadanie 17. (0-2)
Zmieszano 40 dag rodzynek w cenie 12 zl za kilogram oraz 60 dag pestek dyni w cenie
17 zt za kilogram. Ile kosztuje 1 kilogram tej mieszanki? Zapisz obliczenia.

Przeliczenie mas na kilogramy:
rodzynki: 40 dag =0,4 kg
pestki dyni: 60 dag = 0,6 kg

(Pamietaj, ze 1 kg to 100 dag).

Wyliczenie kosztu poszczegdlnych sktadnikow:
Rodzynki: 0,4 kg - 12 zt/kg = 4,8 zt
Pestki dyni: 0,6 kg - 17 zt/kg = 10,2 zt

Suma kosztéw i cena mieszanki:
taczna wartos$¢ 1 kg mieszanki (0,4 kg + 0,6 kg) wynosi:
4,8zt +10,2 zt = 15 zt

Kilogram tej mieszanki kosztuje 15 zt.

@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU, IV 2020

Zadanie 18. (0-2)
W domu kultury zorganizowano konkurs recytatorski. Dla uczestnikow kupiono

nagrody: ksigzki i e-booki. Ksigzki stanowily % liczby kupionych nagrod. E-bookéw bylo
o 8 mniej niz ksigzek. Ile kupiono ksiazek? Zapisz obliczenia.
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Umowmy sie, ze n oznacza faczng liczbe przyznanych nagrdéd.
Opisz liczbe poszczegdlnych nagréd:

2
ksigzki stanowity 3 wszystkich nagrdd, a wiec byto ich: %n
e-bookdw byto o 8 sztuk mniej niz ksigzek, czyli: %n—S .

Utéz réwnanie sumy nagrod: 5
ksigzki i e-booki razem dajg petng pule nagrod: §n+(—n—8) =n

Rozwigz réwnanie:
4

—n—-8=n

3

1
—n=_8
3

n=24

Oblicz liczbe ksigzek:

204-16
3

Kupiono 16 ksigzek.

Zadanie 20. (0-3)

Boisko szkolne ma ksztalt prostokata o wymiarach 46 m i 30 m. Postanowiono posia¢ na
nim trawe. Do obsiania 40 m? powierzchni jest potrzebny jeden kilogram nasion trawy.
Nasiona trawy sa sprzedawane tylko w 10-kilogramowych workach, po 163 zl za jeden
worek. Oblicz koszt zakupu nasion trawy potrzebnych do obsiania tego boiska. Zapisz
obliczenia.

Powierzchnia boiska:

Boisko ma wymiary 46 m x 30 m, wiec jego pole wynosi:
46 m-30m=1380 m?

lle kilogramow nasion trzeba kupié?

Z opisu wynika, ze 1 kg nasion wystarcza na 40 m?2.

1380 m? : 40 m?/kg = 34,5 kg
Nasiona sprzedaje sie w workach po 10 kg.
Potrzeba zatem 4 worki (poniewaz 3 worki to za mato, a czesci worka nie mozna kupic).

Cena jednego worka to 163 zt.
4163 zt =652 zt

Nalezy kupi¢ 4 worki nasion za faczng kwote 652 zt.
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@ CKE ZADANIA Z EGZAMINU PROBNEGO, III 2021

Zadanie 16. (0-2)
Pewna kwote rozdzielono na trzy nagrody pieniezne. Marcin dostat 2 razy wiecej

pieniedzy niz Jedrek, a Kamil 2 razy mniej niz Jedrek. Uzasadnij, ze Kamil otrzymat % tej
kwoty.

Niech k zt to suma, ktérg otrzymat Kamil.
Kwoty pozostatych chtopcow:
Jedrek dostat dwukrotnos¢ tej kwoty, czyli 2 k zt.
Marcin otrzymat dwa razy wiecej niz Jedrek, zatem 4 k zt.
Catkowita suma wreczonych pieniedzy to:
k+2k + 4k =7k zt
Udziat Kamila w catej kwocie wynosi
k 1
7k 7

1
Kamil otrzymat 2 catej puli nagrod.

Zadanie 18. (0-2)

W kwiaciarni bylo trzy razy wiecej czerwonych réz niz biatych. Pan Nowak kupit
40 czerwonych réz i wtedy w kwiaciarni zostatlo dwa razy wiecej bialych réz niz
czerwonych. lle biatych ré6z byto w kwiaciarni? Zapisz obliczenia.

Niech w oznacza liczbe biatych réz w kwiaciarni przed zakupem.
lle byto czerwonych réz na poczatku?
czerwonych byto trzy razy wiecej, czyli 3w.
Co stato sie po zakupie?
pan Nowak kupit 40 czerwonych réz, wiec zostato 3 w — 40 czerwonych
liczba biatych réz nie zmienita sie i nadal wynosi w.
Warunek po zakupie:
po transakcji biatych réz byto dwa razy wiecej niz czerwonych:
w = 2(3w-40)

Rozwigz réwnanie:
w=6w-80=5w=80=>w=16

W kwiaciarni byto 16 biatych réz.
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Zadanie 18. (0-2)

Ania chciata kupi¢ 10 jednakowych puszek karmy dla psa, ale zabrakto jej 11 ztotych.
Kupita 6 takich puszek karmy i zostato jej 3,40 ztotych. lle kosztuje jedna puszka karmy?
Zapisz obliczenia.

Niech p (w zt) — cena jednej puszki karmy.
lle pieniedzy miata Ania?
Za 6 puszek zaptacita 6p i zostato jej 3,40 zt, wiec jej poczgtkowa kwota wynosita: M = 6p + 3,40
Co oznacza brakujgce 11 zt przy 10 puszkach?

Dziesiec¢ puszek kosztowatoby 10p.

Zabrakto jej 11 zt, czyli potrzebowata jeszcze 11 zt ponad to, co miata: 10p=M + 11
Podstawienie M z kroku 2 do réwnania z kroku 3:
10p = (6p + 3,40) + 11

Rozwigzanie réwnania:
10p=6p + 14,40 = 4p=14,40 = p=3,60

Cena jednej puszki karmy wynosi 3,60 zf.



